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PROPOSITO oe
MODULO

REPRESENTACION ALGEBRAICA Y
GRAFICA DE FUNCIONES

Utilizar los sistemas coordenados de representacion por medio de la
ubicacion de funciones algebraicas en el plano, a través de estrategias sobre el
tratamiento de los lugares geométricos, para incorporar métodos analiticos

en la resoluciéon de problemas geomeétricos.
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DOSIFICACION e
PROGRAMA

Unidad de Aprendizaje
(Contenido central)

1. Aplicacion
sistemas
coordenadas
rectangulares.

27 horas

de Ios-
de

Aprendizajes esperados

Caracteriza de forma analitica los
problemas  geométricos de
localizacion v trazado de lugares
geometricos.

Resultado de aprendizaje

1.1 Representa la solucidn de problemas
geométricos mediante &l andlisiz de
las variables.

8 horas

Ubica en el plano - en distintos |
cuadrantes - y localizan puntos en

los gjes y los cuadrantes mediante
sus coordenadas.

cuadrantes
coordenadas  de  los
geométricos  en  los  diferentes
contextos en ks que se desarrolla

10 horas

(1.2 Traza en un plano los puntos, gjgs y |
mediante las |
lugares |

Interpreta ¥ construye relaciones
glgebraicas para lugares
geometricos. Ecuacion general de
los lugares geométricos basicos.

1.3 Establece las relacionss algebraicas

Caracteriza y distingue a los
lugarss geométricos segun sus
disposiciones y sus relaciones.

entre diferentes lugares geometricos.
9 horas

Habilidades

socioemocionales

(HSE)*

| Fichas de HSE de

la Dimensian
Relociona T
Conciencia social




.

-

Lk

=)

=

—

— : Habilidades

5 E Uﬁﬂ'ﬁ:ﬂ:ﬂ:‘]}' Aprendizajes esperados Resultado de aprendizaje sociogmocionales

= ) (HSE)*

LJ: (<= 2] Construye  las  relaciones y

8 o= » Dibuja un cono y visualizan cortes | disposicionss de los - dfierentes

= a: | | prototipicos [circunferencia, elipse, | lugares geometricos @ traves de | |

parabola & hipérbola] expresiones matematicas yraficss. | Fichas de HSE de
2 Integracidn  de  los imensic

lugares geométricos. . Thores 5 ll??epf::n;;zﬁﬂ?lj
27 horas ZZInterpreta las relaciones algebraicas ' Conciencia scv:aul:

i+ Analiza los elementos ¥y 18 de los cortes con los elementos ¥

estructurs de [a ecuacion ggr!eral ' eCuUaciones que integran un cono.
de segundo grado para las conicas
0 horas
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este cuadernillo.

Evaluacién Diagndstica del médulo
Representacion algebraica y grafica de relaciones.

El propdsito de esta seccidn es verificar el dominio de los conocimientos que
posees, pues son indispensables para un adecuado desarrollo y aprendizaje
de los contenidos, asi como para el alcance de los objetivos planteados en

Instrucciones: Resuelve los siguientes planteamientos.

et —

1.- Factoriza las expresiones.

a)
b)
c)
d)
e)

X2+10x+25
3x-12x2
X2Z-2x+1
5x2-10x-75
-6x2+14x-4

2.- Completa los enunciados

a)
b)
c)
d)

e)

El d4rea de un tridngulo equildtero es igual
a:

El valor de la suma de los angulos internos de un tridngulo
es:

La tangente de un angulo determinado se define
como:

El teorema de Pitagoras se emplea
para:
Un cono circular recto se define
como:

3.- Se tiene la ecuacion de la recta y= x+2. En los siguientes incisos

coloca una V si el punto forma parte de la ecuaciéon de la recta o

F si no forma parte de ella.

a)
b)
c)
d)
e)

(2,3)
(-5,3)
(-1,1)
(2,0)
(0,0)

4.- Efectua las operaciones.

(x+1) (x-1)
(x-3)?
X((x+1)(x-2)

5.- Completa los cuadrados

4X2-5x
-3%2-2x
X2+4x+4
x2-6x+11
-4x%-4
6.- Localiza estos puntos en el siguiente plano cartesiano:
A(6,3) Ya
B(5,-3) o
C(_81_9) 2
E
Z
"?0—9876--429119‘ . h
ol
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=
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i
e 4




Unidad y Resultados de Aprendizaje

Aplicacién de los sistemas d
plicacion de 10s sistemas ae ,g UNIDAD 1

coordenadas rectangulares

1.1 Representa la solucién de problemas geométricos mediante el analisis de las
variables.

1.2 Traza en un plano los puntos, ejes y cuadrantes mediante las coordenadas de los
lugares geométricos en los diferentes contextos en los que se desarrolla.

1.3 Establece las relaciones algebraicas entre diferentes lugares geométricos



COMPRENDO

<< RESULTADO DE APRENDIZAJE 1.1 >>

Reactivacion

¢Alguna vez has tenido la necesidad de localizar un lugar, como un
saléon de fiestas o algun museo cuando te encuentras de viaje?
¢Cudles medios has utilizado para hallarlos?

Respuesta:_ [

Q PLANO CARTESIANO
Un plano cartesiano, esta formado por dos lineas perpendiculares,

llamadas ejes coordenados, cuyo punto donde se cruzan se
denomina origen. A la linea horizontal se le denomina eje “x” o de
las abscisas, y a la linea vertical, eje “y” (u ordenadas). Los ejes
cartesianos dividen el plano en cuatro regiones llamadas cuadrantes,
los cuales se enumeran como se muestra en la siguiente figura. Los
puntos que se grafican en un plano se llaman coordenadas donde el
primer nimero siempre representa la variable “x” y el segundo
numero la variable “y”

Segundo cuadrante
n

Eje de las
ordenadas

-7 2 e e

-2
| Eje de las abscisas

-4

Torcer cuadrante
" -5 Cuarto ;l;adnnl‘

https://www.todamateria.com/plano-cartesiano/

éComo graficar en el plano cartesiano?

7
y Ejemplos 1: A(-4,-2), B(-2,8), C(5,3.6) y D(3,— 5)

Recuerda antes de graficar:

>

A\

YVVVYVY

El primer nimero de las coordenadas corresponde al valor

“ n

de “x” y el segundo numero a “y”.

-“
[ A | (-4,-2) -4

[ B | (-2,8) -2 8
(5,3.6) 5 3.6

8- S
3

ll ”

Los valores de
(horizontal).
Los valores de
(vertical).

Del origen a la derecha son valores positivos de
Del origen hacia arriba son valores positivos de “y
Del origen a la izquierda son valores negativos de
Del origen hacia abajo son valores negativos de “y”
Cuando dibujes el plano todas las divisiones deben medir
lo mismo.

se ubican en el eje que esta acostadito

“y” se ubican el eje que esta paradito
ll 7
o"on

uy,n


https://www.todamateria.com/plano-cartesiano/

COMPRENDO
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Ahora si, vamos a graficar las primeras coordenadas A (-4,-2)

Sy eey

eje x

https://www.montereyinstitute.org/courses/DevelopmentalMath/TEXTGROUP-9-
14 RESOURCE/U13 L1 T1 text final es.html

«“

El valor de “x “es -4 porque aparece al principio del par
ordenado. Empieza en el origen y muévete 4 unidades en la
direccion negativa (hacia la izquierda) desde el origen sobre el
eje x.

“ n

El valor de “y” es -2 porque aparece segundo en el par
ordenado. Ahora muévete 2 unidades en la direccion negativa
(hacia abajo). Si miras el eje “y”, debes alinearte con el -2 en
ese eje y colocar el punto.

Continuamos graficando las coordenadas
C(5,3.6) y D(3, —2)

que nos faltan, B(-2,8),

K/
0.0

Ya
U
B 7
7
4
PC
3
T
<
xJo-lodsdrle k-l 2 |1 2 B o 1h *
5> 5
3
4
=S
-

N -
=7 /\\//
b4
R
o

Para graficar nimeros decimales por ejemplo el 3.6 o sea el
punto C agarras la parte entera que en este ejemplo es 3y el
siguiente entero o sea de 3 a 4, graficas la parte decimal, es
decir el entero de 3 a 4 de la grafica lo divides en 10 partes

iguales y de este entero sol6 tomas 6 décimas.
3 a

: ; . 7 .
Para graficar las fracciones por ejemplo el -3 es decir el punto
D, primero divides el 7 entre el 3 para obtener los enteros y te

1
da como resultado 2 enteros y te sobra 3 entonces, para

) 1 A
graficar el 3 tomas el siguiente entero, o sea de 2 a 3 y el

entero de 2 a 3 lo divides en partes iguales de acuerdo al
numero del denominador es decir en 3 partes iguales
y de este entero tomas el nimero de numerador, es decir

tomas 1.
2] 3


https://www.montereyinstitute.org/courses/DevelopmentalMath/TEXTGROUP-9-14_RESOURCE/U13_L1_T1_text_final_es.html

APLICO

www.pixabay.com

Actividad #1 Plano cartesiano

Grafica en el plano cartesiano los puntos de
las siguientes coordenadas, si te surgen
dudas, puedes volver a repasar los ejemplos
graficados.

| Coordenadas __
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Actividad #2 “Segmento dirigido”

“ SEGMENTODIRIGIDO
* ® |]amamos segmento a la porcion de

ida entre dos puntos
- recta comprend
denominados extremos

A
°

®

Paloma hace cuatro viajes alrededor del kiosco de su
pueblo: En la imagen se muestra la ubicacién de cada uno
de ellos.

10



APLICO Y

Contesta las siguientes preguntas de acuerdo a la imagen:

i / ¢Cudnto recorrio para llegar desde el kiosco a la escuela?
&

yA

2. ¢Y desde el kiosco al teatro?

J

Indica ambos recorridos sobre la linea del esquema utilizando una
flecha.

3. ¢Cual es la diferencia entre ellas?

www.pixabay.com

/

11



COMPRENDO

DISTANCIA ENTRE DOS PUNTOS

Para hallar la distancia entre dos puntos en un plano cartesiano, se utiliza la
siguiente formula:

| d(P, P2)=\I (xz_ xl,2 + (Y2- yy2

. loonde:
IEICACAN Distancia entre dos puntos
“ Valor de x de las segundas coordenadas

P valor de x de las primeras coordenadas

Valor de y de las segundas coordenadas
Valor de y de las primeras coordenadas

Mediante esta formula podemos calcular la distancia entre dos
puntos cualquiera ubicados en el plano cartesiano. Es la formula mas
importante de la geometria analitica, ya que nos permite obtener las
ecuaciones de las conicas que estudiaremos mas adelante.

Ejemplo 1 : Calcula la distancia entre dos puntos.
Grafica los puntos A (-3,6) y B(5,1) y encuentra la distancia
d(A,B).

Primer paso grafica las coordenadas en el plano cartesiano A (-
3,6) y B(5,1), después de ubicar los puntos en el plano los unes.

y‘k
U
7
o
o ?
— b
8] ps
-

(5.1)

T P
Z

P T ‘_-E
xqn-lodebr ekl lz lolg [ 4 4 44 o h*

=
4
=5
=
1
b4
B
b J
-y

Segundo paso identifica cada una de las partes de la
férmula, de acuerdo a los datos A (-3,6) y B(5,1)

|__d(P,Py)= |

N

L ox.
Y, _ 1
Y, - 6

Tercer paso sustituya la formula

d(P, P2)=\/ (X, X1)2+ (Yz-yl)2

d(Py Py)=V [5-(-3)]? +(1-6)?

12




COMPRENDO

Cuarto paso resuelva las operaciones, (si tiene duda para Concluimos que:
identificar qué operacién se resuelve primero y cual después ,

Antes de iniciar la resolucion de un problema de distancia entre dos
consulte la seccion de TIPS el procedimiento de jerarquia de

puntos, considera lo siguiente:

operaciones, de la misma manera si tiene duda en la regla de 1. El punto P, siempre va ser las coordenadas que aparecen primero.
signos consulte la seccion de TIPS. 2.  Ten la precaucion de colocar primero la coordenada X y luego la Y.
3. Aplica correctamente las reglas de los signos de la suma y de la

1. d(P, P2)=\/ [5-(-3)]? +(1-6)2- Primero resuelva la parte
subrayada -(-3), (aplicando la regla de signos de la multiplicacion)
nos da como resultado 3, todo lo demas lo deja igual tal y como 4. La formula es d(P; P,)=V (. Xy, (V. Y1)
se muestra a continuacion:

multiplicacién, para ello, puedes consultar la seccién de TIPS.

d(P, P,)=V(5+3)2 +(1-6)>

2. Ahora resuelves lo que estd dentro de los paréntesis Ejemplo 2: Calcula la distancia entre los siguientes pares de
subrayado, (5+3) nos da como resultado 8 y (1-6) da como puntos en el plano cartesiano A(-3,8) y B(9,-6).
resultado -5 todo lo demas se deja igual tal y como se muestra a

d(P, P,)=V(8)2 +(-5)

1 ¥4
Iy
3. Continua resolviendo los nimero que estan elevados al ‘\ .
cuadrado (8)? esigual a 64 y (-5) es igual a 25 (Recuerda que :
no importa el signo del nimero que se eleva al cuadrado, el >
resultado siempre es positivo) :
———— t
d(Pl Pz)= 64+25 =dn-lodedr le k-l Iz [0 |5 1.4 3 2 A 1;"
4. Después sumas lo que esta dentro de la raiz b
d(P, P,)=V89 s .
5. Calcula la raiz cuadrada de 89 B I
d(P, P,)=9.43 i
“'-‘ir
-

ﬁ Entonces la distancia entre los puntos A (-3,6) y
B(5,1) es 9.43

13



COMPRENDO

Al sustituir la formula:

d=V [(-3)- 91> +[8-(-6)]

Al resolver los paréntesis:

1.- d=V (-3- 9)2 +(8+6)2
2.- d=V (-12)2 +(14)?

3.- d=V 144 +196

4.- d=V 340

5- d=18.44

Entonces la distancia entre los puntos A(-3,8) y B(9,-6)
es 18.44.

Ejemplo 3: Determina el perimetro de un trigngulo dado
por los puntos: P(3,3);Q(-4,2) y R(-1,-4).

A) Primero se localizan los puntos en un plano cartesiano para unirlos
y obtener la grafica del triangulo.

EN
»

..\
=
= bl Bk G o 0h

FY
H

xdn-loletr le k-l B lo TE 42 o 1

-

B) Después hay que obtener la medida de cada uno de los lados de
triangulo (es decir la distancia entre dos puntos), para lo cual
aplicaremos la férmula de la distancia entre puntos para cada una de
las parejas que forman los lados del triangulo.

d(Py Py)=V (%,. Xy)*, (V2. Y4y
» Vamos a determinar primero la distancia entre el punto P Y Q:

P(3,3);Q(-4,2)

14



COMPRENDO

» Ahora a determinar la distancia entre el punto Qy R.

Q(-4,2) y R(-1,-4).
.......... 2ol
3411441t
EEEEEEEE-.-.- y
4444 0 9099 4» + Ib + »—d + 4 -+
IEEEEEENS. +o . - o)+ 4—4 o—otb
dbddddddd do 4 i . - t 44 | S .
- &4 4 o o-o-9o- <+ - 13 L d L 4 » - - - - * 13
T ’vctv‘ L i.. - - L - - - - . .
444l W .. - - . | B B N N B . .
IEEEELIEEEH | f.,. b4 B BN I BN O A AW
pusssmmE - B
Lodtaban o b4 dlD g J W .. - Rt
44l 3l 1l ! - =11 ‘
: - * 4 .-
. I ! 1 t 1
bbd bt ” : : - . .
O ‘lurll#»bﬁtf\,s 1333443445
I EEEEEEEREN; 43§ . . i -
I EHEEEERE®R- 441 4 3 3 1 3 L Nle wtr .-
.............. - > h 1 +—<¢ ) D TN S
PP . + ' - - I | B Seolemienl
T T S S —4 1 3 " . fhe . o+ * ¢ ¢ ¢
. $ 444 e . 4 . .-
q ¢ e - + +—e W .
- ‘. . - -1 - - - - - f .
SHENN. .- B B SRS S S
y

d( P Q)=V [(-4)-3] +(2-3)?
1.d( P Q)=V (-4-3)2 +(2-3)2
2.d(PQ=VT7P+1)"

consicerar [ RERAN [ [V A

d(QR)=V [(-4)-(-1)]* +[2-(-4)]*

1.d(QR)=V (-4+1)2 +(2+4)]

—_— 2.d(QR)=V (-3)? +(6))2
3.d(PQ)=V 49 +1

4.d(PQ=VE0 3.d(QR)=V 9+36
4.5.d(P Q)=7.07 a.d@r=V a5
5/d(Q R)=6.70
ﬁ i SOl Sl e P e i 82 AL ﬁ La medida del lado del punto Q al punto R es 6.70

15



COMPRENDO

» Ahora determinaremos la distancia entre el punto Ry P.

R(-1,-4) y P(3,3) Las medidas encontradas con la férmula de distancia entre dos
puntos son:
¥y
4 4+ 1:4' - ' - I.Uh
b -4 ~t ot —- b — >4
- 1 8
= v = 44— - =
T S —¢ —4q ey - - —§-
—— 94— —§- —— - 44— — :
44— v 4 N - »} b —4—4—+ Py ﬁ D)
3 > . '
“+ “+ 8 o - . . E
4 - - 4 X = j - —4—3 . > /'/
‘Dwadt.buluxL/JLL‘I:AaJKAn' ! R
] D @ 11 2 |4 A o 1h ™
3 — ~ 2 "
A
R - ' . . '
37
2
- ' =
— - -
A e R e <_,,_L," b t—p—+——t- =7
y =
4
oy
=

C)Para encontrar el perimetro aplicamos la férmula de
perimetro de un tridngulo , (si tienes dudas en la formula

d(R P)=V [3-(-1)12 +[(-4)-(3)] consulte la seccion FORMULARIO) es decir vamos a sumar las
tres medidas de los lados que encontramos.

d(R P)=V (3 +1)2 +(-4-3)2 Del lado P Q=7.07

—_— Del lado Q R=6.70

d(RP)=V (4) +(-7)2 Del lado R P = 8.06
Perimetro = 7.07+6.70+8.06=21.83 m

d(R P)=V16 +49

d(RP)=vT6 +49

d(RP)=VB5 ﬁ Por lo tanto el perimetro del triangulo con los puntos P(3,3);Q(-4,2) y

R(-1,-4) es 21.83 m
d(R P)=8.06

La distancia del punto R al punto P es 8.06

16



APLICO

N spact Oﬂafo\'\o
des contest’ hojas
Actividad #3 Distancia entre dos puntos i des contestar
ue
Calcula la distancia entre los siguientes pares de puntos en el plano ‘ e\,\denc\as'

cartesiano

Te acuerdas que, tienes que

*Graficar .

esustituir la formula d(P, P,)=V (x, x>, v, v,)*

eResolver las operaciones (No olvides aplicar correctamente la jerarquia .
de operaciones y la regla de los signos de la suma y multiplicacion, si

tienes duda puedes consultar la seccién de TIPS)

1. A(-5,0) y B(1,5) .
2.E(-3,-4) y F(5,-9)

e s A s A =

- N

-
)

:
ol
Yo
-
ol 2

PEYEETTRD

17



APLICO

Actividad #4 Aplicacion Distancia entre dos punto

Puedes contestar en este espacio de tu cuadernillo o
puedes contestar en hojas para portafolio de
evidencias.

Un terreno tiene las siguientes coordenadas en el plano cartesiano: A(-2,2);
B(3,2); C(4,-1) y D (5,-1).
1.- Grafica los puntos en el plano cartesiano y Unelos. j

Y4
I

g

Hthah 9o

AN AN

b
:
ol
O
-
o 2

2.- ¢Qué forma tiene el terreno? /

3.- éCalcula el area del terreno?

No olvides que tienes que:

» Determinar la medida de cada uno de los lados de la figura del terreno
con los puntos A,B,C y D, con la férmula d(P, P2)=\/ (X2 X1)% 4 (V2. Y1)

» Aplicar la formula del drea de la figura del terreno( las férmulas de area
las puedes encontrar en la seccion de FORMULARIO )

18



COMPRENDO

DIVISION DE UN SEGMENTO EN UNA RAZON
DADA (PUNTO MEDIO)

b4 Ejemplo 1.- Encuentra las coordenadas del punto medio
entre A(-1,3) y B(7,-5).

Primer paso graficar
Punto medio, es el punto que se encuentra a la misma distancia de

Ya
cualquiera otros dos puntos o extremos de un segmento.. El punto 10
medio es el que divide a un segmento en dos partes iguales. El punto :
medio es Unico. 7
h*J
l’;« s
o 7 4
= = Z
G\ ;3._ gl PORTOINTFD 10 ' >
S ljg—9<8<7 646-4 1z o 3] 4 AN 4 o 1h *
I REEES :
xdn-lodegdz d6 -l 2 14 2 o 1h * =
B ~J
= =2 }
B & =6 2
= -
R:1
b4 -5
B 2 o
o 4 10
s
y
Férmula del punto medio M o 1 2 yl J’2 Segundo paso identifica cada una de las partes de la formula,

2 ’ 2 de acuerdo a los datos, A(-1,3) y B(7,-5).

Q

I
E -1
x.
Punto medio 3
Valor de x de las primeras coordenadas -5

Valor de x de las segundas coordenadas
Valor de y de las primeras coordenadas
Valor de y de las segundas coordenadas




COMPRENDO

7Y 9

M = )
2 2

g

—1+7 3+(-5)
M= (=)

Cuarto paso se resuelven las operaciones, tomando en cuenta la

U O o

Tercer paso sustituir la formula ik
(xl + X2 V1 + yZ) El punto medio de las coordenadas A(-1,3) y B(7,-5) es M= (3,-1).
G

jerarquia de operaciones y regla de los signos ( Si tienes duda en la I EE PR N P A I
jerarquia de operaciones y regla de los signos consulta la seccién de =
TIPS) = -
=0’
a) Primero se quita el paréntesis de 3+(-5) y queda 3-5 por la regla 24
de signos de la multiplicacién, mas por menos es igual a menos. 1ol
Por lo que queda asi: o i
M= (—3+7 ﬁ) Ejemplo 2.- Encuentra las coordenadas del punto medio entre
2 2 A(-2,3) y B(4,-2).

b) Se resta -1 + 7 y por la regla de signos de la suma te da 6, porque ) .
. . . , Primer Paso Grafico las coordenadas A(-2,3) y B(4,-2).
signos diferentes se restan y se conserva el signo del nimero mayor,
Ya

también se resta 3-5 aplicando la regla de los signos de la suma nos 1o
da -2, porque signos diferentes de restan y se conserva el signo del
nimero mayor. Por lo que queda asi:

SV e B e R

6 -2
M= (=,— z
G
6 a a a =]
c) Ahorase resuelve,; da un resultado de 3 porque mas entre mas da mas '
. s ., -2 Xdo-lodegtr le b -k ola ] 4l oA 4 b x
de acuerdo a la regla de signos de la divisidon y también resolvemos - B
y da como resultado -1, porque menos entre mas da menos de acuerdo B2 i
a la regla de signos de la division. B
M= (3,'1). R3]
7

20



APLICO

Actividad #5 Punto Medio

COMPRENDO

Segundo Paso Identifico las partes de la formula y la sustituyo
Determina las coordenadas del punto medio, y ubicalo en el plano, del

“- o X+ X, Yo+ Y, segmento formado por los puntos (-1,6) y (8,-9).
T - (B2 22

Primer Paso Grafica las coordenadas A(-1,6) y B(8,-9).

1 Y
1J
5
—2+4 3+(-2) - 2
M= (— —= ey
( 2 ’ 2 ) ;
Tercer Paso Se resuelven las operaciones. :
244 3+(-2) 2
M_( 2 7 2 ) f
M= (—2+4 ﬁ) 'Ij_a-g ghrleb-hlzlola] 4 2 4.9 o Ji"
2 2 3
21 4
M= (_ I_) B
272 B
1 -0
M= (1,;) =7
=
El punto medio de las coordenadas A(-2,3) y B(4,-2), es ,‘,’3;
1 t
M= (1) 3
Segundo Paso Identifica las partes de la férmula vy sustituye
\ 90 T
148}
\ 7
7
NG
h ¥
3
X
- R N >
xdo-Joldgtzleb-iz lolq] 4 o sl 4 gl of 1h ¢
5 £
o M:(x1+xz J’1+3’2)
B 2 ’ 2
R
2
e 2 21
¥




APLICO
Actividad #6 Entrenando

APLICO

Tercer Paso Se resuelven las operaciones teniendo presente la

jerarquia de operaciones y regla de signos, ver seccion de TIPS, si Esta seccién te ayudara hacer una retroalimentacion de los temas
tienes dudas. estudiados en el resultado de aprendizaje 1.1, lo que te permitird
Puedes contestar en este espacio de tu cuadernillo o identificar tus dudas y preguntas, anétalas y consulta dentro del contenido
puedes contestar en hojas para portafolio de de este cuadernillo, asi como a tu maestro/a, para resolverla.
evidencias.
\ PLANO CARTESIANO
4 Grafica en el plano cartesiano las siguientes coordenadas:
I Y
1J
\J 4
o
7
o
5
4
>
4
4 T
XAn-194847 465 -M 3 fo 3] 9 A 3 . o 1h ¥
e
-
-
&
=7
=
b4
l{‘x"'

DISTANCIA EﬁTRE DOS PUNTOS

4 Calcula el perimetro del poligono de 5 lados (pentdgono) dado
por los puntos: A(-3,6),B(3,-4),C(-8,2), D(5,2) y E(-5.-6). Para
resolver este ejercicio primero elabora la grafica de los puntos
para determinar los lados adyacentes. La férmula del perimetro

Por ultimo grafica el punto medio en el mismo plano del primer paso, solo del pentdgono la puedes consultar en la seccién de
marca claramente cada uno de los puntos. FORMULARIO ,Mientras que la férmula de la distancia entre
puntos es :

22
d(P, Pz)=\/ (%, Xl)z + (VZ»Vl)Z



APLICO

N

g

A ]l 4de bdd D d

]
e

E

0

".5\‘:6(\.

'
“

PUNTO MEDIO

Encuentra el punto medio del segmento que une los
puntos (-3,8) y (8,9).Primero debes graficar en el plano
cartesiano los puntos, después aplicar la férmula de
punto medio y al final en el mismo plano grafica el
punto medio obtenido

V7 4

N
>

g

SN W &S

x

49

APLICO

Férmula del punto medio

(%1t X2 Y1t Y2
M‘( z B )

iflo O
gernillo
. de tu cuat=l e
ste espact© d ortafolio d
contestar en € hojas para P
des en /
e
o con
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APLICO

Actividad #7 Representacion
grafica de coordenadas. :

S

» Para cada ejercicio determine las coordenadas que faltan y
realice su representacion grafica.

1. Los extremos de un segmento rectilineo son P,(3, 7) y P, (-5,

2). Encuentre las coordenadas del punto medio y la distancia

entre ellos. -3 Py

2. El extremo superior de un segmento se ubica en P, (2, 1), su
punto medio es P, (0, 1), éCudles son las coordenadas del

punto extremo inferior P,(x,, y,)? y ¢Qué distancia existe entre 5. Determine los puntos medios de un rectangulo con vértices
los tres puntos? en las coordenadas: P, (-6, 7), P, (-6, 1), P; (2, 1) y P, (2, 7).

Calcule el perimetro y el area de la figura.

3. Calcule los puntos medios de los lados de un tridangulo, con
vértices en las coordenadas: P,(3,0), P,(0,4) y P; (-3, 0).
Determine el perimetro y el area del tridngulo. (Se sugiere
utilizar la férmula de Herdn para calcular el drea

6. El punto medio de un segmento se ubica en las coordenadas
PM (-3, -6); su punto superior estd ubicado en P; (-8, 7),
¢éCudles son las coordenadas del punto inferior P, (x,, y,)?

A=\/(S—Cl)(S—b)(S—C) ) 7. En una pared se quiere construir un mural de mosaicos con
tres niveles y los colores de la bandera: verde, blanco y rojo;
partiendo de los puntos medios en cada lado de la pared. Sus
vértices se ubican en los puntos: A (-3, 4), B (5,4), C(5, -2), D
(-3, -2).

4. En la ciudad hay un parque ubicado en un terreno con forma
triangular, se desea delimitar el parque con malla, reforestar
con césped y colocar lamparas en el centro de cada uno de sus

lados. . ., (e .
1.1 Realice la representacién grafica de cada nivel

1.2 ¢Cudntos metros cuadrados de mosaicos se ocupan en cada

s . 5
a) ¢Cuantos metros de malla se requieren? color?

b) ¢Cudntos metros cuadrados de césped se ocupan?

c) ¢éCuales son las coordenadas adecuadas para ubicar
las ldmparas?
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Puedes contestar en este espacio de tu cuadernillo o

puedes contestar
evidencias.

en

hojas

para

portafolio de




RN y me Autoevaltio éQuétanto comprendi?

Lee cuidadosamente y selecciona la respuesta correcta, marcandola con un circulo.

1. Estd formado por dos lineas perpendiculares, llamadas ejes coordenados, cuyo 7. Paréntesis, corchetes, llaves, potencia y radicacidon, multiplicacion y
punto donde se cruzan se denomina origen. A la linea horizontal se le denomina divisiony suma vy resta. Es:
eje “x” o de las abscisas, y a la linea vertical, eje “y” (u ordenadas). a) Punto medio
a) Punto medio b) Plano Cartesiano
b) Plano Cartesiano c) Jerarquia de operaciones
c) Segmento dirigido d) Distancia entre dos puntos
d) Distancia entre dos puntos 8. El plano donde se encuentran graficadas las coordenadas (2,7) (-4,-9)
2. Es el punto que se encuentra a la misma distancia de cualquiera otros dos puntos. (2,-2) y (6,9) es:
a) Punto medio Y, Y,
b) Plano Cartesiano o N
c) Segmento dirigido HE >
d) Distancia entre dos puntos 5 5
3. La regla de los signos de la suma establece: & }

w
)

a)  (#)0)=
b)  (+)+()= 4 ] =k x4

n-lodgd7i6 k-l 1z |o g 4 9 1b xan-lodgdrle -k fz lo g 4 o 1h *
c) Signos iguales se suman y se conserva el signo .
d  ()-)=+ 4 4
4, La regla de los signos de la multiplicacién establece: B 4
a) (+)(-)=- - -
b)  (+) ()= 2l 31
c) Signos iguales se suman y se conserva el signo e g
d) ()=(-)=+ 9. Ladistancia entre las coordenadas P(1,1) y Q(8,8) es:
5. La regla de los signos de la divisién establece: a) 12.73
a)  (H)()= b)  9.90
b) ()= o 0
c) Signos iguales se suman y se conserva el signo d) 98
d) ()()=+ 10. Las coordenadas del punto medio, del segmento formado por los
. puntos (-1,6) y (8,-9) es:
6. La regla de los signos de la resta establece: 1
a) (+)(-)=- H) (7,5)
b)  (+)+()= b (32
c) Signos diferentes se restan y se conserva el signo del nUmero mayor o ( -7 —_1)
d) ()=t N 26
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COMPRENDO

<< RESULTADO DE APRENDIZAJE 1.2 >>

Supongamos que un automovil que circula en la carretera tiene que

VARIABLE DEPENDIENTE E INDEPENDIENTE

B
\\
&Y

Como puedes recordar una constante es un valor que no | \L\ pasar por una colina para llegar a su destino. Cuando comienza a
cambia. Una variable puede tomar diferentes valores y se @ subir se dice que la PENDIENTE ES POSITIVA. Al llegar a la cima, el
denota con una letra.

desplazamiento es horizontal, es decir, no hay angulo de inclinacidn,
por lo que su pendiente es igual a cero. En descenso, la PENDIENTE

Usemos de ejemplo los enunciados de la actividad para explicar ES NEGATIVA.

los conceptos. El sueldo del trabajador (variable dependiente)

depende de la cantidad de horas trabajadas; asi, la variable Cuando la pendiente es positiva, el angulo de inclinacién es menor a
independiente es el tiempo, pues las horas trabajadas son las 902. Cuando la pendiente es negativa, el dngulo de inclinacién es
que pueden cambiar sin ningun problema. Es decir que el mayor que 902 y menor de 1802.

trabajador ganara dependiendo de las horas que trabaje.

La formula de la pendiente es:
En el resultado de aprendizaje 1.1 aprendiste que una grafica se
obtiene relacionando la variable x y la variable y con ecuacidn. Si ) : Yx - ‘z
consideramos que una grafica representa la relacidon entre dos - Xz--XI
variables en el plano xy, la variable independiente se denomina
x y la variable dependiente es la coordenada y. La variable y
depende de los valores que se le asignen a x.
m=tan &
DEFINICION DE PENDIENTE M
Cuando subes por un puente, cuanto mas inclinado esté, mayor ‘ﬂ
esfuerzo te costara subirlo. Puedes argumentar que se debe a
que el angulo que existe entre el piso y el puente es muy
grande, a este angulo se le conoce como PENDIENTE. A la
pendiente la representamos con m.

Q Primer paso.- Se grafica la pendiente con las coordenadas A(7,9), B(-
6,-8), tal como graficabas en el resultado de aprendizaje 1.1.

27

Ejemplol.- Encuentra la pendiente y el angulo de inclinacién de la
recta que pasan por A(7,9), B(-6,-8).



COMPRENDO

Y4 \
U # ,9
s Cuarto paso.- Se sustituye la férmula
5 —-8-9
4+ m=
—-6-7
2 \
Z
t ) Quinto paso.- Se resuelven las operaciones de acuerdo a la regla de
“qofodsble bz b Iyl o o 4 A8 of 1h ™ signos de la resta y la division.
2 -8-9 -17
5 m= —— = m=— =1.3077
T2 —-6-7 —-13 —
-0
of 4
% q)T R
11 R
L s 7
4

Segundo paso.- Se identifica la formula para determinar la pendiente

Y-
XX,

Sexto paso.- se obtiene el dngulo de inclinacién, aplicando m=tan (),

Despejado quedaria (X, =tan'! m, identificamos cada una de las
partes de la férmula

Tercer paso.- Se identifican cada una de las partes de la férmula
A(7,9), B(-6,-8). 08

Se teclea en Ia
calculadora cientifica la tecla
SHIFT +tan

m 1.3077_(Valor que encontramos
en el quinto paso)

28



COMPRENDO

Séptimo paso.-Sustituimos la férmula

a =tan? 1.3077

Octavo paso.- Se resuelve, para resolver se teclea en la calculadora de
la siguiente manera:

Ol =tan? 1.3077 =52.5946=52° 35’ 40"~

La pendiente y el angulo de inclinacidn de la recta que pasan
por A(7,9), B(-6,-8) son : La pendiente es 1.3077 y el angulo
de inclinacién 522 35 40"

Cuando la pendiente es mayor
a cero, la recta estd inclinada
Y4 | hacia la derecha

11 # 9

g

E S .

W
~
T
N
(=]
Ul
b
o

N

)
4
=
i
o
ko
L
o]
N
1
\
=
(0
0
»
-
.
S
7]
"
-y

0
W

A continuacion te explico paso a paso el Octavo paso

a)

Debes primero validar que tu calculadora este en MODO
SEXAGEXIMAL o MODO DEG para, validarlo debes checar la pantalla
de tu calculadora, en esta aparece DEG o simplemente una D. Tal
como se muestra en la siguiente imagen

Si no aparece esa D en tu calculadora, la configuras de la siguiente manera:

Das clic en la tecla MODF, y aparece lo
que estd en la pantalla de la
calculadora, desnués tecleas el
numero 1 y t= aparecera asi

xt

fx* YnCr

e

abrc v

L AmelB C g’ D tos' £ ' T
& e W oms lean

Después de configurar tu calculadora de en grados sexagesimales, tecleas en tu
calculadora lo que estd en el siguiente esquema:

29



COMPRENDO

Listo, ya sabes como obtener OL =tan 1.3077 =52.5946=522 35° 40"’

Te dejo unos ejemplos para que practiques el procedimiento del grafico de la
fecha es decir el calculo del angulo de inclinacidn.

Tan? (.2534) = Tan?! (.1257)= Tan! (.5489) =

j Ejemplo 2.- Encuentra la pendiente y el angulo de inclinacién de la
recta que pasan por P(4,-6), Q(-8,9).

Primer paso

A
>

%_
»
N

B AS ¥ £ S K- 3 - R

A
N
Lo
:
=]
Y
‘
1=
)
o~
.
)
bl
Lol
”
=K 7
b

A D A

|
“

E
%

LR

*

Segundo paso
b Al
2~ X,

YvYl):

Tercer paso

9—(-6)

Cuartopaso m= ———
—8-4

Quinto paso m= It6 _ m= EI
—8-4 —-12

sextopaso (L =tanlm

o |9
)

tan! !

m -1.25

Séptimo paso (X:tan'1 (-1.25)

30



COMPRENDO

Octavo paso (Of, =tan! (-1.25)= -51.3402 =-51220" 24"

Como el angulo que nos interesa conocer es el positivo, se
resta 1802

“H =1809- 51920° 247
1802 0° 07
-512 20" 24~

1282 39 36~

La pendiente y el dangulo de inclinacién de la recta que
pasan por P(4,-6), Q(-8,9) son : La pendiente -1.25 y el
angulo de inclinacion 1282 39" 36°°

Cuando la pendiente

| | ,):,“ es menor a cero, la
‘(_, ) 29 a
) B I 9 recta esta inclinada
. - hacia la izquierda.
A%
5
4 =
128 2{39" 136
. \ =
-512 20 4 \ Z
= 1
xJn-lodgdrle k- Iz |o 4N 4o o B o th *
i
=
T
=2
-0 ‘( g 6
-7
-5
b4
rob
-y

-
j Ejemplo 3 Encuentra la pendiente y el angulo
de inclinacionde la recta que pasan por A(8,9),
B(3,9).
Primer paso

EN
S

(q.;!r—

Y N

= J

é;‘.:&"ké\',iurl JEREETEEETY

M :

Segundo paso

Tercer paso

31



COMPRENDO

Q’a"do
Va/
hor,':s Bugy 3 o de
Y4 2 | . Ot o’lar
10 -'ﬁ | (89 1 Dara/ Scty
9—-9 & b4 - o €y
m= 3T - £
Cuarto paso 7
- 0
Quinto paso m= = = m=g j
— A e
xJo-lodad le -k Iz o i o 4 o ih*

R

sextopaso O =tanlm

T
hY

-
o |9 :
* -
_1 T
tan .‘;r
a Ejemplo 4: Encuentra la pendiente y el angulo de
m -1.25 j inclinacionde la recta que pasan por A(4,1),
B(4,8).
Séptimo paso a =tan! (0) Primer paso
Y4 (|
o 1]
HE R
Octavo paso (x, =tan! (0)=0 5 ’
3 )
: ® (4,1)
La pendiente y el dngulo de inclinacién de R (o o i P B 4ip-*
la recta que pasan por A(8,9), B(3,9). -
Tanto la pendiente como el angulo de ot
inclinacién son cero. B
-
ol
-y

32
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Actividad #8 Pendiente

Segundo paso j_’.’.—-—z'-—— Encuentra la pendiente y el angulo de inclinacién de las rectas que
pasan por los puntos siguientes:

a) (7,9), (-6,-5)

b) (-4l-5)l(3l7)
Tercer paso
C) (-1l8)(61-9)
d)  (0,4)(4,0)
1-8
Cuarto paso m= 71 o espacio de
puedes contestar contestar "
o as
. -7 _ _ cuadem‘“o evidenci
Quinto paso m= — = M=o . ‘\"\’0335 para ortafolio d
Ol =tan?
séptimo paso O, =90°
Cuando se presenta una division entre 0, por .

definicion la recta siempre tendra un angulo de 902
debido a que tan 902 =

33




COMPRENDO

ANGULOS ENTRE RECTAS Y

Ejemplol: Encuentra el dngulo entre las rectas dadas por los pares de

Recordemos que el dangulo es una figura plana que tiene dos lados y puntos linea 1= A (-3,3); B(4,-3) y linea 2 = 5(-7,-2); T(3,5).

un vértice, es decir, el punto en que los lados se intersectan.
1. Se grafican las 2 rectas y se marca el angulo entre las rectas

Sean L,y L, dos rectas no verticales, cuyos angulos de inclinacién

- Y,
son @, vy @, respectivamente. Al cortarse las rectas L;y L, 4
forman un angulo entre ellas denominado con el simbolo ¢ que ;
. . o . . TLinea
giradesde L, a L, en sentido contrario a las manecillas del reloj 7 =
Sy
R N PP ol M -
~ =
4 N
/—\ -
Lo Ly éngulo entre dos rectas
N
< 4 2 >
Q X3n-lodgdy 16514 12 1o 14 RN B ol 1h *
Go 1A <
4 Prinea
| -
=
=7
/| 231
2 v

v
pendientes 16
-y

2. Se calculan las pendientes de las 2 rectas, tal como se calcularon en

El Angulo especifico entre 2 rectas estd dado por la formula siguiente: .
el tema anterior.

> 1 -3-(3) _ 33 _ -6 6
_q m<—m . - = == ==
a= tan~ ! e Donde: Yx Y, M=)~ ws 7T
I+m<-m m, seréa la pendiente Inicial WY):——
m, sera la pendiente Final X 'X _5-(<2) _ 542 _ 7 7
2 | = =— = M=—
3-(-7) 37 10 10

Nota.- Para ubicar los dngulos, nos apoyamos en cada vértice y giramos
hacia la izquierda

34
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COMPRENDO

3. Unavez que se obtienen los valores de las pendientes, se Si tienes duda en la suma, resta, multiplicacion de fracciones consulta la seccion de
sustituye la férmula TIPS.
1 m2—m1 Si tienes duda en cdmo poner tan? en la calculadora, consulta el tema de la
a= tan —_— pendiente , alli se explica.

1+mZ-m!
Si tienes duda en la regla de signos consulta la seccion de TIPS.

Ol =tan? l-(—é)

1+ - 7) APLICO

O =tan? L8
10 7

= 3 Actividad# 9 Angulos entre rectas
1+ )

Determina el angulo entre las rectas I; y |5, si estdn dadas por los pares

Ol =tan? S de puntos siguientes: o
—20 o,
1+(— 2 a)  ho A4,8);B(7,-8)y l- P(-8,9);Q(5,12) NS
70 g &<
$56
49+60 5% .0
OL = e gS4s
—70
42 b)  h- A(5,9);B(-8,9) y I,- P(-3,12); Q(6,-1) SELL
1+ =0 o > § o
g.o O .
53 v 4
109 y N , §8& ¢
Ol =tan_— Aclaracién:l; y 1, (significalinea 1y linea 2) TE I §
- 70
28 Y353
28 e
70 P -
Ol =tant 109
28
L
(Ol 75.5933
a 7503535 L ]




COMPRENDO

PARALELISMO

Condicion de paralelismo

Sean |; y | ,dos rectas no verticales con pendientes m; y m,
respectivamente. Entonces: |; es paralelaal, por lotanto m,=

m,
L4
G

L2

\I(Ziz

mz

Rectas paralelas .- Son aquellas rectas que no tienen ningln
punto en comun y ademas no se cruzan o cortan

Ejemplo 1: Demostrar que la recta que pasa por los

puntos A( -1,5) B(3,0) es paralela a la que pasa

por  C(2,6)

D(6,1)

1) Determina primero la pendiente de cada recta
_0(5 _05_-5 5
Y - 7 M= )™ 331 & 3
;B ]
m  — mel® _1-6 -5 5
- X X (@ 82 4 % 1
-—
A !
Ya
U
2) -
o
7
18
h! N | I~ Rectas paralelas
\\
> V\
Z
T AN B
xJon-lodgs b ledk-l Iz Io |4 I o o 1h X
-
—
-
=L
8
>
64
-y

La pendiente de la recta que pasa por los puntos A( -1,5)
B(3,0) es igual a -% como también la pendiente que pasa por
los puntos €(2,6) D(6,1) es igual a -% , lo que indica que las
pendientes son iguales, por lo tanto cumplen las condiciones
de paralelismo, entonces las rectas son PARALELAS. De la

misma manera el paralelismo puede ser observado en la
grafica.
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COMPRENDO

Sean |,y I, dos rectas no verticales con pendientes m; y m,

PERPENDICULARIDAD

respectivamente. Entonces:
I, forma con I, unaéngulo recto (90 °).

&
I

|

f

\ 90°
/|

m1

Ejemplol.- Indica si las rectas que pasan por los puntos, linea 1
A(-1,3); B(-5,-3) y lalinea 2 C(3,-4); D(0,-2) son rectas
perpendiculares.

mz

1)

—3-(3) -3-3 -6 3 |
mMy=——-= =— M=
—5—(-1) -5+1 -4 2
_—2-(—4) _ —244 2

2
my=——— =—— M= —
- 0-3 -3 % 3

AN

ﬁtwww

&

“X 3n -

T
inwﬁy"‘ -+ 0

U

E

A
e

Q}S‘do‘d\

<

La pendiente de la recta que pasa por los puntos A(-1,3);B(-
. 3 L .

5,-3) esigual a —, como también la pendiente que pasa por

los puntos 2 C(3,-4); D(0,-2) es igual a -13 , lo que indica

que las pendientes son reciprocas y de signo contrario o que

el producto entre ambas seaigual a -1, por lo tanto

cumplen las condiciones de perpendicularidad, entonces las
rectas son PERPENDICULARES. De la misma manera la
perpendicularidad puede ser observada en la grafica.
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APLICO

Actividad # 10 Rectas paralelas o perpendiculares

Indica si las siguientes rectas son paralelas o perpendiculares:

a) h;A(-2-5);B(4,7) b) ;A (-9,-5); B(3,-1)
l2; P (-3,-3); Q(4,11) l; P (-3,2); Q(-6,1)

c) l;A(-2,-3);B(82) d) |l A(-2,-5);B(2,-1)

\ I P I-ql]'}; Q {2:4] I P {'314l; Q {2:1]

4

r=
[=

&)
)
90
1o
"
= 2

IR E YRR

1
“

44494

b)

TR ERER

(e

L

.
iy
i
O
o]
=)
-
.
=
N3
9
:
ha
=]
:
=X 7

SV I

N

c)

~

AW bhd Yo e de

-
£
)
L
o 2

LRl ER

PR

g
~

;«&

“

d)

“jn-s 847246 85-4 43 1o

;g&iéd TR Aucnao,wé:

'
“
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FAMILIA DE RECTAS )-

Cuando percibes que un cuadro en una pared esta inclinado o cuando . a

caminas por una avenida y notas que la interseccion de dos calles tiene j

forma de cruz o diagonal, estds aplicando tus conocimientos sobre

lineas rectas. Tu relacién con estas lineas ha sido muy estrecha desde Ejemplo 1.- Encuentra la ecuacidn de la recta que
que eras nifio y dibujabas una casa, un automévil o la escuela por medio pasa por el punto A(-7,8) y tiene pendiente igual a 3.

de trazos que intentaban ser rectas, érecuerdas?

La linea recta se define como el lugar geométrico formado por un \dentificar Ia ecuacion - N
conjunto infinito de puntos que mantienen siempre la misma direccion Y' =1 ‘(X -
o inclinacién. Debido a ello se utiliza como modelo para representar {dentificar 1as partes de Ia ecuacion T 12 anotas igualita
diferentes situaciones de nuestra vida; por ejemplo: se emplea en vi |8
economia para saber dénde se cruzan las graficas de la oferta y la 3 —
, X o X La anotas igualita
demanda de un articulo y determinar su punto de equilibrio. x| -7
Sustituir la ecuacién y-(8) =3[x-(-7)]
ECUAC'()N PUNTO-PENDIENTE 4 Resolver la ecuacion y-8=3(x+7)
. y-8=3x+21
(Datos un punto y la pendiente)
Una recta puede determinarse si conocemos un punto de ella y su [, | Despelary :::;E;”

inclinacién. Esta puede estar representada por su angulo de inclinacién
o su pendiente; si trabajamos con el punto de la recta y la pendiente, su
ecuacion puede encontrarse con la siguiente ecuacion;

La recta que pasa por (-7,3) con pendiente 3, tiene una
ecuacion de la recta igual a y=3x+29

. N m= pendiente Recuerda si tienes duda en la jerarquia de operaciones y regla
Y' =m (x . x, y= coordenadas o puntos de signos lo puedes consultar en este mismo cuadernillo, tu ya
sabes donde encontrarlo, en cuanto la despeje es con
Ecuacidn punto-pendiente Es importante considerar que las variables operacién contraria, como el 8 estaba de lado izquierdo con (-)
X y y no toman valores numéricos a fin de
que quede como ecuacion. Es decir que pasa al lado derecho con (+).

solo vamos a sustituir valores en X y yi.




COMPRENDO

f

Ejemplo 2.- Encuentra la ecuacion de la recta
que pasa por B(-6,-1) y pendiente igual a —83.

Identificar la ecuacién

I 2

Identificar las partes de la ecuacién La anotas igualita

y: | -1
m 8
3
X La anotas igualita

X1 | -6

N

Sustituir la ecuacién

8
v =2 6]

Resolver la ecuacién

y+1=_‘; (x+6)

rF .9
ey (R NG

N

Despejary yH1=— (x36)

El 3 estd dividiendo lo paso del otre lade
multiplicando

3y+1)=8(x+6)

3y+3=8(x+6)

3y+328x+48

3y=8x+48-3

3y=Bx+45

y=Bx+d5

on

La recta que pasa por B(-6,-1) con pendiente —83 tiene una

., . 8x
ecuacion de la erecta igual a y=—+ 15

APLICO

Actividad #11 Ecuacién punto-pendiente

Determina la ecuacidn de la recta que pasa por los siguientes puntos:
-
=7 =m(x-X
Ten presente la formula Y 0 - (X 4

a) (-7,4) con pendiente m=9 b) (5,9) con pendiente m=-4
c)  (-4,3) con pendiente m=8 d) (8,10) con pendiente —;

ste espacio ge
s contestar en

puedes contestar ue

ilo 0 P ias.
tu cuac\e”“\o lio de e\ndenc

. r

hojad#3
® o
® 9
'@
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COMPRENDO

ECUACION PUNTO-PUNTO
(Datos dos puntos)

En esta ocasion los datos que tenemos para encontrar la ecuacién son
los puntos P;( X;,Y,) Y Py(X4,Y,), que estan sobre la recta. Su ecuacién

puede encontrarse con la siguiente ecuacion;

puntos (7,-3) y (6,4).

j Ejemplol: Encuentra la ecuacion de la recta que pasa por los

Despejary

Y3 _ 7
x-7 -1
(-1) y+3=7(x-7)
-y-3=7x-49
-y=7x-49+3
-y=7x-46
Para que la y no quede negativo todos los términos se
multiplican por (-).

y=-Tx+46

Mo olvides que el despeje es con operacion contrario, si de un
lado restando del otro los pasas sumando o viceversa, si de un
lado ésta multiplicando del otro pasa dividiendo y viceversa.

Identificar la ecuacidn

Identificar las partes de la ecuacion ¥ La anotas igualita
r
’ =E
] Yz 4
X La anotas igualita
X1 7
KXz 6
7y | Sustituir la ecuacién y=(=3) _ 4-(-3)
oD x=(7) 6—(T)
Resolver la ecuacion y+3 443
| x=7 6-=7
I yH_ 7
x—7 -1

La ecuacion de la recta que pasa por los puntos (7,-3) y (6,4) es y= -

7x+46
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APLICO

Actividad #12 Punto - punto

Encuentra la ecuacién de la recta que pasa por los puntos
siguientes:

Ten presente la férmula

Y-Y1 = YY1

X- X3 X-X4
a)  A(-8,9)yB(6.-6) b)  F(B,7)yG(-2,-1)
c)  S(-3,-4) yT(3,-8) a)  H(1,-1)yG(5,-3)
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1.

ECUACION PENDIENTE-ORDENADA AL ORIGEN

Denominamos ecuacion candnica o pendiente-ordenada al origen a la ecuacion
de primer grado en la cual se tiene despejada y. Su representacion es la
siguiente:

Cuando la variable y se expresa en funcion de la variable x, se obtiene la forma
de la recta conocida como pendiente-ordenada al origen.

La ecuacion de la recta que tiene pendiente m y pasa por el punto (0,b) esta
dada por la féormula:

Pendiente

Y=mx+b<«— Ordenada al origen

acilmente puedes observar dos caracteristicas de la recta:

El nimero que esta junto a x, es decir, su coeficiente, es la pendiente de
la recta

El nimero independiente, el cual no es coeficiente de ninguna de las
variables, es |la ordenada al origen.

Ejemplo 1.- Identifica cudles son los valores de la pendiente y la
_f ordenada al origen en estas ecuaciones:

a) y=2x-8

Al comparar la férmula

Pendiente

Y=mx+b «— Ordenada al origen

b)

c)

Tenemos que

[ m=2 [ b=-8

5x-y+10=0
Para obtener el valor de m y de b es necesario
despejar y:
5x-y+10=0
-y+10=-5x
-y=-5x-10 multiplicamos todos los términos con
(-) para que lay no quede negativa

y=5x+10
[ m=5 [ b=10
—x+y=0
Al despejar y:
y=X
[ m=1 [ b=0




Actividad #13 Ecuacién pendiente-ordenada al orige

Indica los valores de m y b en las ecuaciones siguientes.
Haz las operaciones o despeje necesario (ten presente
que el despeje es con operacion contraria).

a) y=-6x+4 b) 5x-4y=0 =
m= m=
b= b=

c) X-2y+8=0 a) -4x-8y-7=0 =
m= m=
b= b=

COMPRENDO

ECUACION GENERAL DE LA RECTA
Presentamos la que se conoce como forma general de la

Donde A, B y C son nimeros reales y

A ¥ + B 7 +C = O AyBno son cero al mismo tiempo.

Para graficar una linea recta solo es necesario conocer un par de puntos, por lo
que para trazarla basta conocer los cortes con los ejes cartesianos. Llamamos
abscisas al origen al valor en el que la recta corta al eje x en un punto que
tiene como coordenadas (a, 0). Por otro lado, se denomina ordenada al origen
al valor en el que la recta corta al eje y, con coordenadas (0, b).

Ya
10
4
o
7
Go 1
bt ¥ k]
| z -
' Absecisa-
xJa-lodgdz 664 1z {0 la 2 3 o ih*
By N
3
+
-
-
=y
21
> J
B4
S
-y

Ejemplo 1.- Graficar la ecuacion lineal 2x-3y+6=0

1. Paraencontrar la ordenada al origen se sustituye x=0
2(0)-3y+6=0
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APLIC

Actividad #14 Ecuacion General de la Recta

2. Se despeja ahora la variable y:
Grafica las ecuaciones lineales siguientes. Colocando a lado de la grafica el despeje

e de la ecuacién.
0-3y+6=0
-3y+6=0 a)  dx+y-4=0
-3y=-6 .
y=;6 IU“
_3 7
y=2 5
Por lo que las coordenadas donde corta el eje y son (0,2) 5
3. Para encontrar la abscisa al origen, se sustituye y=0 3
2x-3(0)+6=0 =
4. Se despeja ahora la xdn-lodgdrde k-l iz oy 2 da o
variable x: 2
2x-0+6=0 4
2x+6=0 =
2X=-6 —
-6 -8
X=—"
2 1ol
X=-3 5

Por lo que las coordenadas donde corta el eje x son (-3,0)

v b)  -8x+7y-9=0 ﬂ

&
L4

SNW b pod b I

FyY
i

=

Add

|
v

——
\
e |
%3‘4«\5‘#; N l\,'u N
)
g
|
N
Ko
N
=)
N
'
=
o

4

0
-

-5
1o 45




COMPRENDO

ECUACION SIMETRICA

Recuerdas que la abscisa al origen (a) es el valor en donde la recta
corta al eje X y la ordenada al origen (b) es el valor en donde corta Y.
Por tanto, podemos definir la ecuacién simétrica como:

X .-

-l W

A b

“

a

6.:.

<

XA0-194847 4645 -1 43 |

W ] - oo

S PEETEE

-
j Ejemplo 1.- Escribe la ecuacidn simétrica de la recta cuyos
datos se muestran en la siguiente grafica:

1LYy
-
k=3
7
G_ 3
AR
:
l -
t N
3 842 16 3 4214 2 g X
+
=4
&
=7
2:1
J
1ok
-y

Como pueden observar, la grafica tiene valor de 4 en la abscisa al
origen y de 5 en la ordenada, entonces a=4 y b= 5; por tanto, la
ecuacion queda:

X Yy
— 4= =
4 5 E

j Ejemplo 2.- Se tiene la ecuacion de la recta —;C +-2 =

5
1, en forma simétrica, convertirla a su forma general.

Multiplicamos la ecuacién por el M.C.D. Minimo Comun
Divisor, el cual se obtiene multiplicando los 2 denominadores
o sea 2x5= 10

()~ +L=1=—F +=X =10

5x+2y=10

5x+2y-10=0
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COMPRENDO

j Ejemplo 3.- Transforma la ecuacion general de la recta

2x+5y-10=0 a su forma simétrica.

Primero igualamos a 10

Como la forma simétrica esta
igualada a 1, ahora dividimos cada

uno de los términos entre 10

Reducimos

2x+5y=10

2x 5x _ 10

10 10 10

wlx

X
+—=1
2

Si comparamos este resultado con la a=5yb=2

ecuacion simétrica podemos definir

La grafica quedaria

&

SR S R e g0

<

20-19 4847 416 45 -4 43

ns*-’(u
/

]‘ilx
<

934 Y

<

Actividad #15 Coloca carita afirmativa

vy

Dibuja esta carita si la oracidn que se presenta a continuacion es
afirmativa, segun los temas abordados en el resultado de aprendizaje 1.2.

Coloca la figura sélo si la oracién es verdadera

—_—
Una constante es un valor gue cambia.

—

—_—
Una variable puede tomar diferentes valores y se denota con una
letra.

—

—
La pendiente es el angulo de inclinacion de una recta.

N—

—_—
El angulo de inclinacion es el angulo formado con el eje de las
ordenadas.

N—

p—
Un angulo es una figura plana que tiene tres lados y un vértice.

N—

—_—
Rectas paralelas son aguellas rectas que no tienen ningin punto
en comiin y ademas no se cruzan o cortan.

—

p—
Rectas perpendiculares. Son aquellas que al cortarse o cruzarse
forman un angulo recto de 90°.

N—

-




Actividad #16 Ubicacion de rectas en el
plano
Realiza las siguientes actividades:

I.- Si para bosquejar la ubicacién de ciudades y poblados del
estado de Aguascalientes, se coloca al eje X paralelo al
ecuador, y de tal modo que la ciudad de Aguascalientes (A)
sea el punto (-5,-9), entonces Rincéon de Romos (R) es el
punto (-5,5) y Tepezalad (T) es el punto (0,5). Haz una
representacion grafica de esta situacion y calcula cuanto
mide el segmento AT. Después, tomando en cuenta que la
distancia real entre Aguascalientes y Tepezala es de 45 km,
indica cual es la distancia real entre Rincon de Romos vy
Aguascalientes.

Il.- El rectangulo ABCD es una mesa de billar. Los ejes se
colocaron de tal forma que coinciden con dos orillas de la
mesa. Las flechas indican la trayectoria que siguid una bola
que se encontraba en el punto B1 para tocar a una segunda
bola que se encontraba en el punto B2. En ella,
aparentemente, los tramos B1P y QR son paralelos entre si,
y lo mismo sucede con los tramos PQ y RB2. Sin embargo,
esto puede ser sélo una ilusiéon optica y tal vez en la
trayectoria no hay tramos paralelos.

P=(8,10)

Q=(20, 2)

R=(17,0)

1. Con base en lo especificado anteriormente, ¢ Cual de las siguientes aseveraciones

es verdadera? ﬂ
3

a) La pendiente de B,P es -

2

b) La pendiente de PQ es - =
1
c) La pendiente de RB, es =

6
d) La pendiente de QR es oy

2. Utilizando el concepto de paralelismo y perpendicularidad, establece cual de las
siguientes relaciones es verdadera: (+ significa perpendicularidad y // paralelismo)

a)B1P + PQyB2R // PQ
b) B2R + RQy B1P + PQ
¢)B1P //RQy B1P + PQ
d) B1P // RQyRB2 // PQ

3. Cuando una bola de billar es golpeada sin efecto, cada vez que golpea a una orilla
de la mesa, el angulo de “llegada” es el mismo que el dngulo de “salida”. Entonces
para el diagrama de la mesa de billar, écudl de las siguientes relaciones es
verdadera?

a) La bola B, fue golpeada con efecto. El angulo de llegada a P es mayor que el
angulo de salida de este punto.

b) La bola B, fue golpeada con efecto. El angulo de llegada a P es menor que el
angulo de salida de este punto.

c) La bola B, no fue golpeada con efecto. El angulo de llegada a P es igual al angulo
de salida de este punto.

d) La bola B, no fue golpeada con efecto. B,P + PQ.

4. iCudl es la trayectoria que debera seguir una bola si se desea que pase por el
punto medio de PQ y que sea perpendicular a él, es decir, écudl es la ecuacion de la
recta que deberd seguir como trayectoria?

5. Si la bola a la que hace referencia el inciso 4) (con las mismas condiciones) debe
partir del lado AD de la mesa de billar, éen qué punto debe ubicarse? 48



Ill.- Una recta pasa por el punto A (7, 8) y es paralela ala recta C a0 puec\es
(-2.2)yD(3.-4). ety cuadem‘“o
a) Hallar su ecuacién en la forma pendiente ordenada en el este espacio yidencias:
i esta folio de €
origen des €O . (ta
pue en ho‘as P

b) Hallar su ecuacién en la forma general co\'\’te'S'V°‘r

IV.- Las ecuaciones de los lados de un cuadrilatero son 3 x -8y +
36=0,x+y-10=0,3x-8y-19=0yx+y+1=0. .
a) Demostrar que la figura es un paralelogramo.

b) Hallar las coordenadas de sus vértices.

c) Calcular los angulos interiores del cuadrilatero. ‘




RGN v me Autoevallio ¢qué tanto comprendi?

Es la férmula del a =tan™* m

5

Es la formula de la ¥= mx +b
Coloca un concepto en cada uno de los recuadros, de los conceptos siguientes
segun corresponda:

Pendiente | Angulo de | Angulos Paralelismo Perpendicularidad 7 La condicién de.... . es que ambas
. . . pendientes sean iguales mi=mz2 aligual
Inc“nac'0n de entre gue los angulos de inclinacion w1 =2
la pendiente rectas
— — — — — B Es la farmula de la
Ecuacién Ecuacién Ecuacion Ecuacidén Ecuacion general de 6
punto- punto-punto | pendiente- | simétrica la recta A X + 7 +C = O
pendiente ordenada ecuacién
a| origen simétrica a9 La condicién para que dos rectas sean ... es
que sus pendientes sean reciprocas y de
signo contrario o que el producto entre
1 ambas sea iguala —1.
DA
B ———
- - Es la formula de la
Xz_ Xr :

F-T x>

Es la formula de la Y

Es la formula de la

]
o %
+
v«
1]
=
¥ |
// ;
Q

-1 _m3—m}
a=tan "T——
1+mé:ml

Es la formula del

Es la formula de la
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COMPRENDO

<< RESULTADO DE APRENDIZAIJE 1.3>>

“Geometria. Rama de las matematicas que estudia las propiedades, las formas y
las dimensiones de figuras y cuerpos geométricos.” (1)

“La geometria analitica es una rama de las matematicas que estudia con
profundidad las figuras, sus distancias, sus areas, puntos de interseccion, angulos de
inclinacidn, puntos de divisién, volumenes, etc. Es un estudio mas profundo para
saber con detalle todos los datos que tienen las figuras geométricas.”(2)

La geometria analitica es una de las herramientas conceptuales mas utiles de la
humanidad, y hoy en dia sus aplicaciones podemos verlas en, por citar unos
ejemplos:

observacion

sLas antenas parabodlicas. *La
Para captar informacion astrondmica. Los cuerpos
satelital tienen forma de celestes orbitan en una
un paraboloide, generado trayectoria que describe
por su reflector que gira una elipse, como lo
sobre el eje, persiguiendo dedujo Johannes Kepler
la sefial. Gracias a la (1571-1630), y no una

slos puentes colgantes.

Desde los  antiguos
puentes colgantes de
madera, hasta sus
versiones modernas con
cables de acero, el

principio geométrico de
la parabola se aplica en
cada uno de ellos.

I=

propiedad de reflexion de
la parabela, el disco de la
antena puede reflejar la
sefial satelital hacia el
dispositivo de
alimentacion.

circunferencia, como
creia Copérnico (1473-
1543). Dichos calculos
fueron  posibles sodlo
empleando la Geometria
analitica.

Actividad #17 Encontrar las relaciones
algebraicas de los lugares geométricos

Esta actividad, es acumulativa de todos los temas que hemos visto
desde el primer dia, si tienes alguna duda consulta tu propio
cuadernillo. Puedes contestar en tu guia o puedes contestar en
hojas para portafolio de evidencias.

1. Observar la siguiente grafica y escriba los datos que se piden:

-1

-2
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f)

g)

h)

Abscisa del punto A(X,):
Ordenada del punto A(y,):
Abscisa del punto B(x,):
Ordenada del punto B(y,):
Abscisa al origen(a)
Ordenada al origen(b)
Distancia entre los puntos
Ay B:
d(P: P2)=sz

Pendiente de la recta m(AB)

™M

- APLICO

2.- Localizar tres puntos en plano, con las coordenadas que
se presentan a continuacion: A (-2.5, 2), B (-2,2) y C (5, 2)

y realiza los siguientes calculos: @

a) Punto medio (PM) entreBy C:

M= (1||2le}'|’2?2:]

b) Distancia entre B y PM (llamada c)

A
X. X,

d(Ps P2)=d (xz- "« iyzdyn®
c) Distancia entre Ay PM (llamada a)

d(Py Po)=v (2 X1 s iy2dyn®

d) Calcula b=va>-&Z
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RGN v me Autoevallio ¢qué tanto comprendi?

Alejandro se encuentra con Andrea y después de platicar unos minutos, Vamos por un problema de figuras: ¢Cual es el valor de cada figura? No es tan
le pide que piense un nlimero entero positivo, pero que no se lo diga, y le dificil como parece...

presume que ha aprendido una técnica para identificar cudl es ese

numero. Estas son las instrucciones que le dio Alejandro a Andrea.

. Piensa un numero

. Sumale 20 al nimero que pensaste
. Al resultado multiplicalo por 2
z I
. Ahora rgs:cale 10 + m—
. Luego dividelo entre 2
. éQué numero obtuviste?
. 25, contestd Andrea.
. iAhj Entonces el nimero que pensaste fue el 10
. H H A =
iCorrectoj asevero , . —
. éComo crees que supo el numero Alejandro?
e
tu cuadernilio © pu
espaci® "" . dencias.
des con tal folio d ot —
pue nojas P —
re
contestd
- ®
2 2
b I
® 9
{
L
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Unidad y Resultados de Aprendizaje

Integracion de los -~ ¢ UNIDAD 2

lugares geométricos 4

2.1 Construye las relaciones y disposiciones de los diferentes lugares geométricos a través de
expresiones matematicas y graficas.

2.2 Interpreta las relaciones algebraicas de los cortes con los elementos y ecuaciones que
integran un cono.
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COMPRENDO

<<RESULTADO DE APRENDIZAJE 2.1.>>

Una superficie conica de revolucidn se consigue con el giro continuo de una
recta (generatriz) alrededor de un eje, apoyandose en un punto fijo de éste,
siguiendo una direccioén circular (directriz).

|=r

La generatriz es cualquiera de las rectas oblicuas

El vértice es el punto central donde se cortan las generatrices.

Eje

j
X

La directriz es la direccion.

)

/
’
’

’
g Generatriz

Vertice

=

G%'

Se denomina seccion conica a la curva interseccién de un cono con un

plano que no pasa por su vértice.

CARACTERIZACION DE LA CIRCUNFERENCIA, DE LA
PARABOLA, DE LA ELIPSE Y DE LA HIPERBOLA.

La circunferencia es una curva plana y
cerrada.

Es el lugar geométrico de un punto que
se mueve en el plano de tal forma que
su distancia a un punto fijo llamado
centro es igual al valor del radio.

La elipse es una curva cerrada y plana.

Es el lugar geométrico de los puntos del
plano cuya suma de distancias a dos
puntos fijos llamados focos es
constante e igual a 2 a

—

La parabola es una curva plana y
abierta.

Es el lugar geométrico del plano que
equidistan de un punto fijo llamado
foco y de una recta fija llamada
directriz.

La hipérbola es uma curva plana y
abierta que posee dos ramas.

Es el lugar geométrico de los puntos del
plano tales que la diferencia de sus
distancias a dos puntos fijos, llamados
focos, es constante.

h
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Actividad # 18 Caracterizacion de la circunferencia, de la
parabola, de la elipse y de la hipérbola.

Observa dentro de tu casa, e idéntica 5 cosas u objetos que tengan figura
ya sea una circunferencia, elipse, parabola o hipérbola. Después anotas el
nombre de la cosa u objeto identificado dentro del de cada recuadro.

XHiperbola

\\.

/

Actividad # 19 Identifica los lugares geométricos que
contiene un cono.

Para realizar esta actividad se necesita:
4 Una barra de plastilina.

Un cuter o regla plastica.

Dos hojas blancas.

Un plumdn de punta fina.

Un boligrafo.

LS

Instrucciones:

1) Amase la plastilina sobre una de las hojas blar
hasta que esté suave.

2) Forme un cono con toda la barra de plastilina.

3) Realice un corte horizontal al cono.

4)  Separe las partes y coloque una de ellas, por el lado del corte, sobre una
hoja limpia.

5) Marque el contorno del corte sobre la hoja, identifique la curva resultante
y escriba una breve descripcion de cémo se obtuvo la curva.

6) Vuelva a armar el cono.

7) Realice un corte en diagonal, cuidando de no cortar la base del cono.
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puede en;eho;as par
r
contestd
8) Repita los pasos del cuatro al seis.

9)  Realice un corte en diagonal, cortando Ia base del cono.

10) 10. Repita los pasos del cuatro al seis, dibujando el
contorno sin la base.

11) Realice un corte en vertical, desde la punta del cono
hasta la base, haga la unién de ambas partes por la
punta y dibuje el contorno sin la base.

Participa en la sesidon de preguntas y respuestas, sigue las
instrucciones del docente.

Escriba una breve descripcidon de las figuras observadas
durante la actividad

Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en
hojas para portafolio de evidencias.
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RGN v me Autoevallio ¢qué tanto comprendi?

Contesta las siguientes preguntas abiertas tomando en cuenta el tema de
caracterizacién de la circunferencia, de la pardbola, de la elipse y de la hipérbola.
Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas para portafolio de
evidencias.

1.- ¢éQué es una superficie cdnica de revolucion?

2.- ¢A qué se le denomina generatriz?

3.-éComo se define el vértice?

4.-¢A qué se le llama directriz?

5.-éA qué se le denomina una seccién conica?

6.-6Qué es la circunferencia?

7.-éQué es la elipse?

8.-éQué es la pardbola?

9.-éQué es la hipérbola?

10.-Dibuja la figura de una circunferencia, una elipse, una
pardbola y una hipérbola

AUTOEVALUACION



<<RESULTADO DE APRENDIZAIJE 2.2.>>

En tus cursos de geometria elemental, definiste, conceptos que
corresponden a rectas, segmentos y puntos relacionados con la
circunferencia; en este apartado lo recordaremos.

CIRCUNFERENCIA

Es un lugar geométrico que describe un punto que se mueve en el
plano de tal manera que su distancia a un punto fijo llamado centro,
siempre es constante.

ELEMENTOS DE LA CIRCUNFERENCIA:

.- Didmetro
- Radio

.- Cuerda
- Secante
- Tangente
- Arco

o Lo o N

Diametro.-Es la mayor cuerda de una circunferencia que pasa por
elcentro y su longitud equivale a dos veces el valor del radio.
Radio.- Es la distancia que existe entre el centro y cualquier punto de
la circunferencia.

Cuerda.- Es el segmento que toca a la circunferencia en dos puntos
sin cortarla

Secante.- Es la linea que corta a la circunferencia en dos puntos
Tangente.- Es la linea que toca a la circunferencia en un punto y
ademas siempre sera perpendicular al radio

Arco.- Es una porcion de la circunferencia comprendida entre dos
puntos de ella; el mayor de los arcos de la circunferencia es la
circunferencia misma y mide 3609.

ECUACIONES DE LA CIRCUNFERENCIA

Las formas de expresar la ecuacion de una circunferencia
son las siguientes:

Ecuacion en su forma

@ A
— (@© ordinaria.
[ IS
G> O ¢
’ Q E Ecuacion en su forma candnica
‘ = ._F_J —— (ecuacidn de la circunferencia
Q o con centro en el origen)
Q S
m O
e
o A
Lil i — Ecuacidn en su forma general



Ecuacién ordinaria de la circunferencia con o La ecuacion de la circunferencia es  (x+1)*+(y-3)2=9,
. determinaremos su perimetro.
centro fuera del origen b4

Como la ecuacion de la circunferencia esta en su forma ordinaria y

(x _ h)2 +(y — k)2 — rz sabemos que el miembro derecho de la ecuacién corresponde a r?,

tenemos que r2 =9

Asi, el valor del radio es igual a 3 y la formula del perimetro de la

o - circunferencia es  [V- 2 Tl  ,ahora solo sustituimos la formula.
Donde:

—f Determinaremos la ecuacién de la

circunferencia que tiene centro en (3,1) y cuyo

radio es 5
P= ? 2= Es constante Tm=3.1416 R=3

1 Identificamos la formula. (x — )2 +(y — k)2=r?

Identificamos cada una x=Es constante
2 | delaspartesdela h=3

férmula z:;nnstante p=2 (3.1416) 3

r=5 P=6(3.1416)
3 P=18.85m
U Sustituimos la férmula (=3 H{y-1)°=5" La ecuacién de la circunferencia es (x+1)2+(y-3)2=9, tiene un

4 perimetro de 18.85m

Resolvemos (x-3)+(y-1)’=25

La ecuacién de la circunferencia que tiene
centro en (3,1) vy cuyo radio es 5 es,
(x-3)2+(y-1)2=25
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Actividad disef;
poref dosenada

Actividad #20 Ecuacidon ordinaria de la circunferencia

Encuentra la ecuacidn de la circunferencia ordinaria con los siguientes
elementos:

Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas para
portafolio de evidencias.

a) C(7,-1) y su radio es igual a 25 =5 /

b) C(-8,-3) y su diametro es igual a 121

c) C(4,8) y su didmetro es igual a 16 —

d) C(-5,-6 y su radio es igual a 9

COMPRENDO

&

Ecuacion de la circunferencia con centro en el origen (ecuacidon
en su forma candnica

Cuando el centro de la circunferencia es el origen, se presenta un caso
particular de la ecuacién de la circunferencia.
La circunferencia con centro en el origen y radio r tiene por ecuacién:

_f Ejemplo 1.- Determinaremos la ecuacion de una
circunferencia con centro en el origen y pasa por el punto (2,-
3).

v'Para determinar la ecuacion se requiere el centro y el radio.

v'Ya tenemos el centro, como es centro en el origen las coordenadas son
(0,0).

v'Para buscar el radio, lo podemos hacer con la férmula de distancia
entre dos puntos, que ya vimos en temas atras, recuerdas la férmula es:

d(Ps P2)=f (xz- x1)° + (y2- y1)°

v'Sustituimos la férmula las coordenadas son (0,0) y (2,-
3)
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T

r=V(2-0)2 +(-3-0)2 Actividad #21 Ecuacién de la circunferencia con centro en el origen

SOEE
Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas

r=V4+9 para portafolio de evidencias.
r=V13 \
Como ya encontramos el radio ahora vamos a sustituir la ecuacion de la o /
circunferencia con centro en el origen. .,
X2+ y2= 2
a) Radioiguala¥
b) Diametroigual a 10
c) Que su didmetro tenga por punto inicial (0,-8) y final (0,8)

o
=

En la plaza de cierta ciudad se iza la bandera a las 8:00 de la
mafiana y se retira a las 18:00 horas. El lugar donde se realiza esta
ceremonia tiene forma circular, siendo el asta bandera el centro de
x2+y? ==13 esa circunferencia, si el diametro de este lugar es 20 m, ¢.cual es la
ecuacion de su circunferencia? (Recuerda que solo tienes que
determinar el valor del radio y sustituir la ecuacién x2 + y2 = r2

Donde x2 y y? son constantes y el radio es igual a r=V13
X2 + y2 = =(\/13)2 Se elimina la raiz cuadrada, con el exponente 2 y queda

La ecuacion de una circunferencia con centro en el origen y
pasa por el punto (2,-3), su ecuacion es x? + y2 ==13
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Ecuacidn general de la circunferencia. Igualamos a cero, se pasa el 25 al otro lado, recuerda con operacién
Esta ecuacion se obtiene al desarrollar los binomios e igualar a cero la contraria
ecuacién ordinaria. X2-Ax+4 +y2+6y+9-25=0
x>+ y2+Dx+Ey+F = 0 Ahora sumamos o restamos los términos independientes, es decir

+4+9- i6 2+
Condicién Necesaria (+4+9-25) para que quede de la forma de la ecuacion general Ax

La ecuacion cuadratica representa a una circunferencia, si los Cy%+Dx+ Ey + F=0
coeficientes de x2 e y2 sean iguales a la unidad.
v 2 X2+y2 -4x +6y-12=0
- A
_f Encuentra la ecuacién general de la
circunferencia con centro en (2,-3) y radio 5. ., . .
La ecuacion general de la circunferencia con centro en (2,-3) y

radio 5. Es x?+y? “4x +6y-12=0

-
Se sustituye el centro y el radio en la ecuacion ordinaria y se
transforma a su forma general:
Ecuacion ordinaria de la A . . ., . .
( )24 ( k)= 12 circunferencia _f Ejemplo 2.-Determina la ecuacion general de la circunferencia de
x— -k =r
y Recuerda que X y Y permanecen centro en el punto (7,-4) y pasa por el punto (-5,1).
iguales,
h=2,k=-3 y r=5

Empezamos por definir la distancia del centro (7,-4) al punto (-5,1) es el radio:

Sustituyamos la férmula /

(x-2)2+ (y~(-3)*=5

Por lo que utilizaremos la férmula de distancia para encontrarlo

Aplicamos regla de signos en -(-3)

d(Ps P2)=-[ (xz- x1)° + (y2- y1)°
(x-2)2+ (y +3)2=52

r= V[-5-(7)]? +[1-(-4)1?

Aplicamos jerarquia de operaciones 52

(x-2)2+ (y +3)2=25

r=V(-5-7)2+(1+4)2
Resolvemos los binomio al cuadrado

X2-4x+4 +y2+6y+9=25 r=V(-12)%+(5)



r=V144+25

r=V169

r=13

Entonces C(7,-4) y el radio r=13 , ahora lo sustituimos en la ecuacion
ordinaria:

Ecuacidén ordinaria de la circunferencia

(x - h)2+(y - k)z: rz Recuerda que Xy Y permanecen

iguales,
h=7 k=-4 y r=13

Sustituyamos la formula /
(x7)2+ (y-(-4)2=132
Aplicamos regla de signos en -(-4)

(x-7)%+ (y +4)%=132

Aplicamos jerarquia de operaciones 132
(x-7)2+ (y +4)2=169

Resolvemos los binomio al cuadrado
x2-14x+49 +y2+8y+16=169
Igualamos a cero, se pasa el 169 al otro lado, recue
operacion contraria

x2-14x+49 +y2+8y+16-169=0

Ahora sumamos o restamos los términos independientes, es decir
(49+16-169) para que quede de la forma de la ecuacién general
Ax%+ Cy2+Dx+ Ey + F=0

x2 +y2-14x +8y -104=0

La ecuacion general de la circunferencia de centro en el punto
" (7,-4) y pasa por el punto (-5,1).Es x? +y?-14x +8y -104=0

J

Encuentra el centro, el radio y grafica la
circunferencia con ecuacion general: x2+y2-6x+4y-3=0

Para encontrar el centro y el radio convertimos la forma general
a la ordinaria, completando los cuadrados perfectos vy
posteriormente factorizando.

La ecuacion original es: x2+y2-6x+4y-3=0
Agrupamos los términos (x2-6x)+( y2+4y)=3
Completamos los | (x2-6x+9) +( y2+4y+4)=3+9+4
cuadrados

( recuerden que el 6xy 4y
estan multiplicados por 2,

de acuerdo al

procedimiento de

binomios al cuadrado)

Factorizamos (x-3)%+(y+2)2=16

Como es un trinomio | Como observan aquiya obtuvimos la
cuadrado  perfecto, lo | forma ordinaria, y de esta podemos
factorizamos en binomio al | deducir el centro y el radio
cuadrado, sacando raiz
cuadrada al primer y tercer

término

La ecuacion ordinaria (x-3)%+(y+2)%=16
Centro (3,2)

Radio 4




COMPRENDO

El centro y el radio de la circunferencia con ecuacion
general: x2+y2-6x+4y-3=0 es:
C(3,-:2)yr=4

Ahora vamos a graficar: Tenemos que el centro es (3,-2) y r=4

NV .
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_f Ejemplo 4.- Encuentra la ecuacion de la circunferencia que

pasa por los puntos A(2,-2), B(-1,4) y C(4,6).

La ecuacion general es

Ax%+ Cy2+Dx+ Ey + F=0, con A=C
A=C=1

Entonces se convierte en

x>+ y?+Dx+ Ey + F=0

Sustituimos el punto
A(2,-2).

x=2

y=-2

Después de sustituir, se
dejan los términos que
tienen variable(los que
tienen letra) del lado
izquierdo y los que no
tienen (letra) del lado
derecho.

X%+ y2+Dx+ Ey + F=0

(2)%+ (-2)?+2D-2E + F=0
4+4+2D-2E+F=0

8+2D-2E+F=0

2D-2E+F=-8 Primera ecuacion

Sustituimos el punto
B(-1,4).

x=-1

y=4

X%+ y2+Dx+ Ey + F=0

(-1)%+ (4)?-1D+4E + F=0
1+16-D+4E + F=0

17-D+4E + F=0

-D+4E + F=-17 Segunda ecuacion

Sustituimos el punto
C(4,6).

X=4

Y=6

X%+ y2+Dx+ Ey + F=0

(4)%+ (6)*+4D+6E + F=0
16+36+4D+6E + F=0

52+4D+6E + F=0

4D+6E + F=-52 Tercera ecuacion

Resulta un sistema de
tres ecuaciones con
tres incognitas

2D-2E+F=-8 Primera ecuacion
-D+4E + F=-17 Segunda ecuacién
4D+6E + F=-52 Tercera ecuacién




Ahora resolvemos el
sistema de tres ecuaciones
con tres incégnitas. Para
encontrar el valor de D,E y
F.

Si no tienes claro como se
resuelve un sistema de tres
ecuaciones con tres
incognitas, acuérdate que
tienen tu dngel de la
guarda, consulta la seccidn
de TIPS.

2D-2E+F=-8
-D+4E + F=-17
AD+6E + F=-52
Se toman 2 ecuaciones, vamos a tomar la (1) y (2)
y por el método de eliminacién se elimina la D.

(1) 2D-2E+F=-8 (1) 2D-2E + F=-8
(2) -D+4E+F=-17(2)  -2D+8E+2F=-34
Ecuacion A 6E+3F=-42

Ahora tomamos de nuevo 2 ecuaciones de las 3
primeras la (2) y(3) y por el mismo método de
eliminacion vamos a eliminar la D.

(4) -D+4E + F=-17 (4) -AD+16E+4F=-68

(1) 4D+6E + F=-52 (1) 4D+ 6E +F =-52
Ecuacion B 22E+5F=-120
Ahora tenemos 2 ecuaciones con 2 incognitas.

Resulta un sistema de dos
ecuaciones con dos
incognitas

6E+3F=-42 Ecuacion A
22E+5F=-120 Ecuacion B

17 25
Los valores F=— <V E=— - e

sustituyen en cualquiera de
las tres ecuaciones originales,
para encontrar el valor de D.

2D-2E+F=-8 Primera
-D+4E + F=-17 Segunda

4D+6E + F=-52 Tercera

-D+4E + F=-17

DHa(—Z)+(- ) =17

100 17
e
50 17
-D— - — =17
p-L=17
3
67
-D=17-="
16
-D =5

Resolvemos el sistema de
dos ecuaciones con dos
incognitas, igual que en el
paso anterior

6E+3F =-42
22E+5F=-120
Por el método de eliminacién, eliminamos E
(-22) 6E+3F =-42 (-22) -132E-66F=924
(6) 22E+5F=-120 (6) 132+30F=-720
-36F=204
F=204
-36
F=-204
36
Se reduce el término:
F= = =
F=ya encontramos el valor de F
Para encontrar el valor E, se sustituye el valor de
F==, en las ecuaciones A o B.
6E+3F=-42 Ecuacién A
6E+3 =-42
6E-17=-42
6E=-42+17
6E=-25
E=-25

6

Los valores obtenidos de D,E y
F son:

16 25 17
D —*?, E—*?YF—*?

obtenidos se
la ecuacion

Los valores
sustituyen en
general

X+ y2+Dx+ Ey + F=0

Ahora bien, al multiplicar por 6 para eliminar los
denominadores se obtiene:

2. .2 16 25 17_
(6)x°+y"— —x——y ——=0(6)

6x°+6y>-32x-25y-34=0

La ecuacion de la circunferencia que pasa por los puntos A(2,-2),

B(-1,4) y C(4,6). Es 6x2+6y2-32x-25y-34=0




s

Actividad # 22 Ecuacién general de la circunferencia.

j Ejemplo 5.- Grafique los puntos A (2,-2), B(-1,4) y C

4,6) y traza la circunferencia. . . . .
(4,6)y »Determina, en cada caso, el centro y el radio de la circunferencia.(Puedes

guiarte en el ejemplo 3.

N

g

a) X2+y2+2x-8y-8=0 b)  X?+y?+4x-10y+4=0

c) X2+y2+6x+4y-12=0 d)  X%+y24x-4y-4=0

»Encuentra la ecuacidn de la circunferencia de centro en el punto (1,-3)

2 l\.wR}xdww

y de radio 2.
\ »¢éCuadl es la ecuacion de la circunferencia de centro en el origen y que
E pasa por el punto (2,-3)?
- 1 <o - . . . .
"jn- 94847 16 32 i\n\ 2 ,4( o 1h »El centro de una circunferencia es el punto(5,-2) y pasa por el origené
- 2 Cudl es su ecuacion?.

-

< Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas para

:: portafolio de evidencias.

-7 L]

-B = ..

L | .

l% .

_y *
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e . .
APL[O eq. — Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas para
- portafolio de evidencias.

Actividad # 23 Analiza los elementos y la estructura
de la ecuacién general de segundo grado para la

circunferencia.
.
L]

Si se te presentan dudas consulta los 5 ejercicios que se presentan del .
tema. -

Realizar las siguientes actividades:

1. Encuentre la ecuacién de una circunferencia de radio 4 y centro en
(3,-2).

2. Cambie la ecuacion 2x? + 2y? - 8x + 5y - 80 = 0 a la forma ordinaria
de la ecuacioén de la circunferencia.

3. ¢Cudl es la grafica, si existe, de la ecuacion x2+y2+4x-6y+ 14=07?
Realicelo analiticamente, justificando su respuesta.

. Considere los puntos P(1, -2), Q(5, 4) y R(10, 5)

a) Grafique los puntos y trace la circunferencia que pasa por ellos.

b) Localice su centro. Compruebe que los puntos P, Q y R equidistan
de él.

c¢) Encuentre la ecuacion de la circunferencia correspondiente.
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COMPRENDO

PARABOLA

La directriz es la linea recta perpendicular al eje de la parabola y

Como con la circunferencia, comenzaremos con la revision de algunos puntos, colocada a la misma distancia del vértice al foco

segmentos y rectas relacionados con la p
Una parabola es el conjunto de puntos

arabola.
P(x,y) en el plano que tiene la misma

distancia de un punto denominado vértice a uno fijo Ilamado foco de la parabola
y de una recta fija llamada la directriz de la parabola que no contiene a F.

ELEMENTOS DE LA PARABOLA
Directriz "
P rd Lado Cuerda
7/ recto
/
Distancia /
focal [ Vértice JFoco Eje de la parabola
\
' Radi
\ adi
N J Vecto
~
- bl —-— — —
- =
*Es la recta perpendicular a la sSegmento de recta que une 2
dire::triz y gie pasa por el foco de la puntos de la parabola.
parabola.
) J
+Ex el de interseccion de |a parabola *Es el segmento de recta que pasa
y su eje.En el plano cartesiano se por el foco y es perpendicular al
identifica como el punta W(h,k). Lado recto eje de |a pardbola. 5u medida es
J iguala|4p|.
*E: [a longitud del segmento que *Es un segmento que une al foco
i . une al foco y la directriz es igual a d con cualquier punto de la
Distancia |y, Radio o ibola.
focal vector

ECUACION ORDINARA DE LA PARABOLA

Ecuaciones de la parabola con vértice en el origen

Parabolas horizontales
Eje focal en x

y=4px Ecuacion
Fp,0) Foco

X=-p Directriz
LR= |4p]| Lado Recto

Si p es positiva la pardbola abre hacia la
derecha.

Si p es negativa la parabola abre hacia la
izquierda.

-

N
/

il
=

\

Parabolas verticales
Eje focal eny

x?=4py FEcuacion
F.O0,p) Foco
¥=-p Directriz

LR= |4p| LadoRecto

Si p es positiva la parabola abre hacia
arriba.

Si p es negativa la pardbola abre hacia
abajo

p>0 p<0
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graficaremos el lugar geométrico.

Datos:

Ecuacién y2=-16x

Foco=?

Directriz?

Grafica=?

Solucion

De la ecuacion podemos deducir que pertenece a una
parabola horizontal (observa la tabla de arriba), si es una
parabola horizontal su ecuacién es:y?= 4 p x.

Con la ecuacién determinamos el valor de p, para encontrar
las coordenadas del foco la directriz, y el lado focal, por lo que
tenemos:

y’=4 px  Ecuacion original

y2=-16x Ecuacion del ejemplo

Entonces 4 p=-16

Despejamos p

4 p=-16

p=—2°
4

P=-4

Si p=-4, la coordenadas del foco es F (-4,0)

Si p=-4 y la directriz es x=-p (ver tabla de arriba), se sustituye

X=-p
=-(-4)
x=4

_f Ejemplo 1.-Hallaremos el foco y la directriz de una
parabola cuya ecuacion es y?=-16x. Posteriormente

v
v

El lado recto es LR=|4 p|=]-16]|=16

Para graficar tenemos los siguientes datos:
F (-4,0)
x=4
LR =16

P=-4 ,si p es negativa la parabola abre hacia la izquierda

La parabola es horizontal
El vértice es en el origen o sea en la coordenadas V(0,0)

O Vértice

[
rEELER
I

Lhdd ra¢ta > | | oiedriz . Foco

/‘ F [-a101

L ol

¢ ‘,,' 7 ) Lado focal

%4

al

|
H— -

El foco F (-4,0) y la directriz x=4 de una pardbola cuya
ecuacion es y2=-16x.



Hallaremos la ecuacién de una
_f pardbola con vértice en el origen y ecuacion de la
directriz x=-18.

Datos:

Ecuacion de una pardbola=?

Directriz x=-18

Solucion

La ecuacion de la directriz= x=-p (ver tabla) , de aqui podemos encontrar p:
x=-p Laecuacion de la directriz original

x=-18 La ecuacion de la directriz en el ejemplo

-p=-18
P=18
Del valor de p podemos deducir los siguiente: (ver tabla)
° Si p es positiva la pardbola abre hacia la derecha
. El eje focal en sobre el eje x
° Foco (18,0)
. Su ecuacion es y>= 4 p x. Por lo tanto
y?=4 (18) x
y2=72 x
y2-72x=0 Esta es la ecuacion de la parabola
La ecuacion de la pardbola con vértice en el origen y
ecuacion de la directriz x=-18, es y2-72x=0.
s Las antenas parabdlicas como ya se sefiald, estan

disefiadas para recibir las sefiales desde satélites u otras
fuentes, por medio de un artefacto que se localiza en el foco
del paraboloide ubicado en su interior.

Las sefiales que reciben llegan a formar paralelas al eje de la pardbola 'y
cuando rebotan con la superficie se desvian hacia en foco (receptor).

Si una antena tiene 1.2 metros de ancho en el lugar donde se ubica el
receptor, écual consideras que es la distancia del fondo de la antena al
aparato receptor?

Hallaremos la ecuacion que corresponda a esta antena y el bosquejo de
la grafica del lugar geométrico.

Al bosquejar la grafica del lugar geométrico, colocaremos el vértice de
la antena en el origen del plano cartesiano y consideraremos que abre a
la derecha.

Datos:
Ancho en el lugar donde se ubica el receptor=1.2
Abre a la derecha
El vértice de la antena en el origen
Solucion
Si abre a la derecha
° Su ecuacién esy?’=4 px (ver tabla)
o El lado recto |4 p|,y 4p=1.2
° De aqui 4p=1.2 podemos despejar p
4p=1.2
pl2
4
P=0.3
Asi, el receptor estd situado a 0.3 metros del fondo de la antena
Para obtener la ecuacion, se sustituye p en la ecuacién y?= 4 p x, de
donde:
y’=4 p x
y2=4(0.3) x
y2= 1.2x Esta es la ecuacion de la antena parabdlica



La ecuacion que corresponda a esta antena y?= 1.2x y el _f Ejemplo 4.-Expresemos en su forma ordinaria a la ecuacién de la
bosquejo de la grafica del lugar geométrico es el siguiente: parabola que satisface estas condiciones V(2,0) y F(2,3).

4y
- y2= 112x . . ..
*=as - Una forma sencilla de resolver estos problemas es graficar las condiciones dadas y
T - buscar los datos que faltan para sustituir en la ecuacion.
/ dl
L ‘,/ Primero vamos a graficar:
4 F(0J3,0)
of 1 7 3 X
1 v
\ Y
\
LY ~ F 3
2 [ -
Sy
B .
3 | F
/ :
i
Ecuaciones de la pardbola con vértice en V(h,k) fuera del origen . 2 | p=3
[
.\ I
o ,.\.\ 1 !
1 -— L v X
Eje paralelo al gje_x Eje paralelo al gje y 0 1 2 3
{y—-k)2=4p(x—h) Ecuacidén (x=h)2=4p(y—k) Ecuacién
Vih.k) Vértice Vih, k) Vértice . . . L
Si graficamos el vértice (2,0) y el foco (2,3), podemos observar que si unimos el
Flh+p.k) Foce Flh.k+p) Faco vértice con el foco obtenemos una linea vertical, que es el eje de la parabola.
X=h-p Directriz y=k—p Directriz
Por consiguiente, los puntos V (2,0) y F(2,3) son el vértice y el foco de una
LR=|4p]| Lado recto LR = |4 p] Lado recto

pardbola vertical, hay que recordar que el foco indica hacia donde abre una
parabola.

Como el foco esta arriba del vértice, la parabola abre hacia arriba y se cumple que
p>0.




L

Actividad #24 Partes de la parabola.

Recordemos que p es la distancia del vértice al foco, en la figura

anterior observamos que la distancia del vértice al foco es 3, asi, p=3. . B} - .
Identifica cada una de las partes de la pardbola en el siguiente esquema y andtalo en

Con la ecuacion de la parabola vertical (x — h )2 =4 p(y - k), el recuadro.

sustituimos los valores del vértice y del parametro , tenemos: (ver

tabla)

(x-h)2=4p(y-k) /
Vv (2,0)

p=3

(x=2)2=4(3)(y-0) \\
(x—2)%=12(y-0)

N

(Teniendo la ecuacion ordinaria (x — 2 )2 =12(y-0), con vértice en
7 (2,0)yfoco (2,3)
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Actividad #25 Ecuacion ordinaria de la
parabola

Actividad disefi
Porel d(gscgg?g a

5. Resuelva y complemente la tabla de acuerdo con los datos proporcionados.

Resuelve las situaciones, empleando la ecuaciéon ordinaria de la parabola.

1. La ecuacion de una pardbola es x2=81y . Determina /
a) El parametro

b) La ecuacion de la directriz

c) El ancho focal

d) Traza la grafica

2. La ecuacion de una pardbola es y?=9x. Determine
a) La longitud y las coordenada del lado recto

b) Las coordenadas del foco

c) La ecuacion de la directriz

d) Traza su lugar geométrico(grafica)

3. En cada inciso halla la ecuacion de la parabola con vértice en el
origen que cumple con:

a) La longitud de su lado recto es de 15cm y abre a la izquierda.

b) La ecuacion de la directriz es de x=-15

c) Su foco esta en el punto F(0,7)

d) Su parametro es de 25cm y se abre hacia abajo.
e) Su lugar geométrico pasa por el punto P(-2,5) y su foco esta sobre
el eje x.

4. Encuentra las coordenadas del vértice, el valor del parametro p,
las coordenadas del foco, la longitud del lado recto, la ecuacién de
la directriz y traza la grafica para las parabolas.

a) (y-2)2=-12(x-1)

b) (x-2)?=16(y+1)

o) (x+3)%=-8(y-2)

(y-2)'=-12{x-1)
(x+3)%=8(y-2)
(x-4)*=-3(y+3)

['f+ﬁ)2=5[K-5]
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. La ecuacion general de la parabola (y-2)2=-12(x-1) es y?-4y+12x-8=0
ECUACION GENERAL DE LA PARABOLA

Hemos trabajado con las formas ordinarias para las pardbolas
verticales u horizontales, ahora vamos a desarrollar la forma

. . . - a
ordinaria para trasladarla a su forma general y viceversa. _f - Expresamos la parsbola x%-6x-12y-51=0 en su
La ecuacién de la parabola en la forma general es: forma ordinaria. Solucién:(general a ordinaria)
x2+Dx + Ey + F=0 2+Dy + Ex+ F =0 . ; .
y y y Pasemos los términos que no tienen la variable x al lado derecho
x2-6x-12y-51=0
L - . x?-6x=12y +51
Expresemos la parabola (y-2)2=-12(x-1)
_f en su forma general. Complementemos el trinomio cuadrado perfecto, que esta del
Solucioén: (ordinaria a general) lado izquierdo de la igualdad y al trinomio de la derecha se le
suma el mismo valor.
Eara gxpresarla en su forma general, t?nfemc'os: que resolver el . Recuerda que para
b!nor'nlo al cuafdrado y efe.ct.uar la multlpllca,aon del segundo x2-6x=12y +51 complementar el trinomio el
término de la igualdad. (Si tienes duda de cémo se resuelve el 5 6x se divide entre 2 y el
binomio al cuadrado consulta la seccién de TIPS) / e = A2 L 52
resultado se eleva al cuadrado
-2)2=- .
(y-2)2=-12(x-1) "\ Efectuamos la suma de términos semejante.
y2-4y+4=-12x+12 -’
x2-6x+9 = 12y +60
Pasamos al lado izquierdo todos los términos de la igualdad -—
Ahora el trinomio cuadrado perfecto que esta del lado
y2-4y+4+12x-12=0 izquierdo lo factorizamos en binomio al cuadrado
Agrupamos los términos semejantes X2-6x+9 = 12y +60 Recuerda que un TCP se Factoriza en
binomios al cuadrado obteniendo la
2-4y+12x+4-12=0 3)2 =
Y (x-3)? =12y +60 raiz cuadrada del primer y tercer
Sumamos los términos semejante término, conservando el signo del

segundo término

y2-4y+12x-8=0 Esta es la ecuacion general de la parabola



5. Por el método de factor comun (consulta el método de factorizacidon - V(9,-4)
de factor comun en la seccién de TIPS) se factorizan los términos de y+4= y=-4
laigualdad que estan a la derecha. X-9 =x=9
(x-3)2=12(y+5)  Ya tenemos expresada la ecuacién de la recta Pardmetro =
en su forma ordinaria. 4p=-i
P=_
4
(x-h)=4p(y-K) i
Coordenadas del foco F(8,-4)
La ecuacion ordinaria de la parabola x2-6x-12y-51=0 es (x- Las coordenadas estan dadas por (h+p,k),
3)2 =12(y+5). sustituyendo tenemos(9-1,-4)
Directriz Directriz =-10
s a ) . Por x=h-p, sustituyendo x=9-(-1), x=10
Ejemplo 3.- Dete,rr.nlnaremos los ,elementos y Lado recto LR=2
_f trazaremos la grafica de la parabola general LR=|4p| = LR=|4(-1) LR=4

y2+8y+4x-20=0

Necesitamos conocer su vértice, el parametro p para calcular el 3. Graficamos la parabola
foco, LR y la directriz. 5
1'n
1. Primero pasamos la ecuacién general a su forma ordinaria :
y2+8y+4x-20=0 .
y2+8y=-4x+20 / 3 8
y2+8y+16=-4x+20+16 O B ——
y2+8y+16= -4x+37 : e oer=-40c9)
(y+4)%=-4(x-9 Ya tenemos expresada la ecuacion de la I T D S O I M YW
a1a € 13 ) LA
recta en su forma ordinaria. z A
- W = =
s -

2. Sinos fijamos en la ecuacion (y+4)2 = -4(x-9), notamos que se
trata de una parabola horizontal con vértice fuera del origen. [(y
-k)2=4p(x-h)].



Actividad diser
Por e| dcgts:gg?g a

APLICO

Actividad # 26 Ecuacidon General de la parabola

Resuelve las situaciones, empleando la ecuacidon general de la
parabola. Puedes hacer tu actividad en el cuadernillo o puedes
hacerla en hojas para el portafolio de evidencias.

1. Pasa a su forma general las parabolas:

J

a) (y+1)%=5(x-2)
b) (y-3)?=-8(x+2)
c) (y-5)%-12(x-4)
2. Pasa a su forma ordinaria las parabolas y traza su grafica

a) X2+6x+2y+4=0
b) y?+12x-4y-8=0

c) x%-8x+6y-8=0

APLICO

10.

11.

Actividad extraj
de la Guia Pedagzsdg?ca
de Conalep

Actividad #27 Analiza los elementos y la estructura de la
ecuacion general de segundo grado para la parabola

Realizar las siguientes actividades: /

Encuentra la ecuacion de la parabola que tiene su vértice en el
origen y su foco en el punto F (1,0).

Calcula la ecuacién de la parabola que tiene su vértice en el
origen y la ecuacion de su directriz es: y +1/4 = 0.

Una parabola vertical tiene su vértice en el origen y pasa por
el punto P (4,2). Encuentra su ecuacion.

Encuentra la ecuacidn de la parabola que es horizontal, tiene
su vertice en el origen y pasa por el punto P (-1,3).

Encuentra todos los elementos de la parabola que tiene por ecuacion: x2=
16y

Encuentra todos los elementos de la parabola que tiene por ecuacion: y2= -
12x

Encuentra todos los elementos de la pardbola dada por la ecuacién: (x +1)2 =
8(y—-1)

Encuentra todos los elementos de la parabola dada por la ecuacidn: (y +2)2 =
6(x +3)

Escribe la ecuacion de la parabola: (x + 3)2= 7(y — 1) en su forma general.
Calcula la ecuacién de la pardbola que tiene su vértice en el punto V (2,3) y su
foco esta en F (1,3).

Calcula la ecuacién de la pardbola en su forma general que tiene su vértice en
el punto V (-2,-1) y que pasa por el punto P (2,-5).
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COMPRENDO

ELIPSE

Elementos de la elipse

La elipse es el lugar geométrico de los puntos del plano cuya suma de
distancias a dos puntos fijos llamados focos es constante e iguala 2 a.

Eje normal

Eje menor

v\ Ejefocal

Eje de la elipse

Centro

Eje normal

Extremos

Vértices

Eje mayor

Eje menor

Distancia focal

Cuerda

Lado recto

Recta que pasa por los focos.

Es el punto medio de los focos.

Recta perpendicular al eje focal que pasa por el
centro

Cada uno de los puntos de interseccidn entre la
elipse y sus ejes normal. Los identificamos como
AyA"oBB'.

Son los puntos de interseccion de la elipse con su
eje. Se representa con Vy V',

Segmento de recta cuyos extremos son los
vértices; su medida es 22.

Segmento de recta cuyos extremos son los
extremos de la elipse. Su longitud es 2b.

Segmento de recta que tiene como extremo a los
focos de la elipse; mide 2c.

Segmento de recta que une dos puntos de la
elipse. A la cuerda que pasa por alguno de los
focos se le llama cuerda focal.

Cuerda focal perpendicular al eje focal de la
elipse. Lo representamos con LR. Hay dos lados
rectos en la elipse, debido a que tienen dos
focos. 78



ECUACION ORDINARIA DE LA ELIPSE

Ecuacion ordinaria de la elipse con centro en el origen

ELIPSE HORIZONTAL

ELIPSE VERTICAL

Eje Mayor en X

X o+ Yy =1 Ecuacion
a? b*
C(0,0) Centro
F(c,.0) y_F(-c,0) Focos
V(a,0) vy V(-a,0) Vértices
LR= 2b? Lado Recto

a
e = C Excentricidad

a

a‘=b*+ct relacion

Eje Mayor enY

¥+ y* =1 Ecuacion
b? a®

C(0,0) Centro
F(O,c) vy F(O,-c) Focos
v(0,a) vy V(o,-a) Vértices

LR = 2b* Lado Recto
a
e = C Excentricidad
a

relacion




c 3
- Su excentricidad es e=— =-—
_f Ejemplo 1.- Se sabe que la elipse tiene por focos a 4
F(-3,0) y F(3,0). La longitud de su eje mayor es 8. Sustituyendo en la ecuacion ordinaria
Detallemos los elementos y la grafica de la elipse. a=4
Datos b= \/7
Focos= F(-3,0) y F(3,0) 2+ y? =1
Eje mayor= 8 a_z b2
Semieje mayor=4
Solucién (Las deducciones que se hacen de este ejemplo las puedes X2 + 2 = 1 laraizcuadracon el exponente 2 se elimina
validar en los cuadros de arriba o en el dibujo de las partes de la — —
elipse) (42 (V7)?
De los Focos= F(-3,0) y F(3,0), de que la elipse es simétrica y de que , ,
el centro es en el origen; ademas la recta que pasa por los foco es X+ y° =1
horizontal; se deduce que la que: 16 7
v La elipse Horizontal

v La distancia del centro al foco c¢=3
v Si el semieje mayor es 4, entonces a=4

Si ya tenemos cy a, con la relacion a% = b% + ¢2 podemos obtener b.

La grafica de la elipse horizontal es:

v a2=b?+c? Sustituimos:
Despejamos la férmula b= V(4)2(3)2 -
b= Va2-c2 vy o i
s b=V16-9 HHHHH A @ Focos= F[-3,0) y F(3,0)
c= —_— |
a=d b=V16-9 4
— Byt = Eje mayor=V(4,0],y"(-4,0)
_ b=V7 s S ®
El eje menor es 2b=2(V7) T -
El eje mayor es 2 a =2(4)=8 " t — @ tie  menor  -A02565)
X 4n-19 4847 {645 2111 1 145 4 o 1h * A'l0,2.85)
. 7
Obtenemos que el lado recto con la formula LR= 2b2 T |
a % |
Sustituimos = 1
LR=2[(\/7)]2 la raiz cuadra con el exponente 2 se elimina = [
4 i
14 7
LR=—
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B T cveein e o alise SRmE 5. Con lo anterior, tenemos que la longitud del eje mayor es 2 a=2(10)

=20
- . _ :
900—0,. determinaremos  sus eIemen.tos. (Las El eje menor mide 2b =2(6) = 12
_f deducciones que se hacen de este ejemplo las - 3 4
puedes validar en los cuadros de arriba o en el dibujo 7. laexcentricidadese =- =_ = <

de las partes de la elipse
o pse) Su lado recto se obtienen con la férmula LR= 2b?

a
1. Transformaremos la ecuacion 9x?+25y2>-900=0 a su forma Sustltunznf;sraiz cuadra con el exponente 2 se elimina
ordinaria. LR=2(6)2
10
X2+ y2 =1 LR=ﬁ
a2 b2 5
L A X2+ y* =1 .
Dividimos entre 900 cada término y queda 1—00 36 Los elementos de la elipse 9x>+25y2-900=0 son
2 2 .. .
2. Como el denominador mayor esta debajo de x> (pues a>b), la x*+ y? =1  Ecuacion ordinaria
elipse es horizontal. 100 36 . . .
a=10, b=6, c=8, eje mayor=20, eje menor= 12, excentricidad
3. Comparando las ecuaciones  x2 + y2 = 1 X2+ y2 =1 = i’ lado rectoﬁ_
100 36 a2 b > >
a?=100
a=v100 Ecuaciones de la elipse con centro en c(h k) fuera del origen
a=10
Eie Mayor._paralelo al eje X
b’=36 x-hl 2+ iv—k)}* =1 Ecuacion
b=\/36 at bt
b=6 clhk) Centro
Flhagk) v Flh-¢k) Focos
iA 2 = K2 2 i
4. Ahora usemos la relacidn a? = b2 + c¢2 para determinar el valor Viheadd v Vih-a, K Vértices
de ¢, donde
a=10 LR = 2b?* - Lado Recto
b=6 C=\7 ai © bi a
c=V (10)2 - (6)2 i L e =_c_ Excentricidad
c=V 100 - 36 a
c=V 64 al=h?+c? Relacidn

c=8



Eje Mayor paralelo al eje Y (x-3)2+(y=1)2 =1
4 25
x-h) 2 +(y—-k)? =1 Ecuacion
b* a?
La ecuacion de la elipse vertical cuyo centro es C(-3,1) y las
C(h k) Centro longitudes de sus ejes mayor y menor son, respectivamente, 10 y 4,
F(hk+c) y Flhk-c) Focos €5
(x-3) 2+ (y=1)*2 =1
Vih,k+a) y V(h, k-a) Vértices 4 25
LR = 2b* - lado Recto
- b
a
e = c Excentricidad
a
al=b*+c* Relacion
- .

j Ejemplo 1.- Hallaremos la ecuacién de la elipse vertical
cuyo centro es C(-3,1) y las longitudes de sus ejes mayor y
menor son, respectivamente, 10 y 4.

1. Como se trata de trata de una elipse vertical, su ecuacion es de la forma:
(x-h) 2+ (y-k)* =1
b? a2
2. Donde las variables h y k son los valores del centro y las variables a y b son los
valores de los semiejes mayor y menor, asi h=-3 y k=1.

3. Ademas, la longitud del eje mayor es 10, y a=5.

4. El eje menor tiene longitud igual a 4, por consiguiente, b=2

5. Asi, la ecuacion es:
(x-3)2+ (y=1) =1
22 52




Actividad #28 Elementos de la Elipse

Coloca dentro del globo una V (verdadero), si el enunciado es
verdadero y F (falso), si el enunciado es falso.

'J?

Eje de |a elipse es la recta que pasa por los focos.

El centro es el punto medic de los focos.

Eje normal es |a recta perpendicular al eje focal que pasa por el centro

Los vértices son cada uno de los puntos de interseccion entre la elipse y
sus ejes normal. Los identificamos como Ay A" 0 BB’

COMPRENDO

ECUACION GENERAL DE LA ELIPSE

La forma general de la elipse puede escribirse como:

Ax?+By2+Dx+Ey+F=0
Condicion Necesaria

La ecuacion cuadratica representa a una Elipse si los coeficientes A y B tienen
signos iguales.

j Ejemplo 1.- Determina la ecuacidn general de una elipse a partir
de la ecuacion ordinaria dada por:

(x+1)2 + (y=3)2 =1
4 16

1. Desarrollamos la ecuacion, tenemos binomios al cuadra los resolvemos.

Los extremos son los puntos de interseccion de la elipse con su eje. Se
representa con Vy V'.

Eje menor es el segmento de recta cuyos extremos son los vértices; su
medida es 223,

Eje mayor es el segmento de recta cuyos extremos son los extremos de la
elipse. Su longitud es 2b.

(x+1)2 + (y=3) =1 X2 4+2x+1 + y2-6y+9 =1
4 16 4 16

Si tienes duda para resolver un (16)x% +2x+1 + (4) y2-6y+9 =1(4)(16)
binomio al cuadrado consulta la
seccion de TIPS. 16x2 +32x+16 + 4 y2-24y+36 =64

16x2 +32x+ 4 y>-24y+16 +36 -64=0

16x2 +32x+ 4 y2-24y -12=0 ecuacion general

Distancia focal es el segmento de recta que tiene como extremo a los focos
de la elipse; mide 2c.

Cuerda es el segmento de recta que une dos puntos de |a elipse. A la cuerda
que pasa por alguno de los focos se le llama cuerda focal.

Lado recto es la cuerda focal perpendicular al eje focal de la elipse. Lo
representamos con LR. Hay dos lados rectos en la elipse, debido a que
tienen dos focos.

La ecuacion general de una elipse a partir de la ecuacién ordinaria dada por:
(x+1)2 + (y=3)2 =1 es 16x2+32x+4y2-24y-12=0.
4 16
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Ejemplo 2.- La forma general de la elipse es: 25x%+9y?2-
100x+18y-116=0, obtendremos su forma ordinaria.

=

Partimos de 25x2+9y2-100x+18y-116=0

2. Organizamos la ecuacién por las variables y pasamos al otro lado de
la igualdad el término independiente (el término que no tienen
letra), se obtiene:
25x2+9y2-100x+18y=116

3. Ordenamos por variable
25x2 -100x +9y? +18y=116

4. Factorizamos por factor comun 25(x?-4x)+9(y2+2y)=116

5. Completamos los cuadrados perfectos y balanceamos la ecuacion

25(x%-4x+4)+9(y?+2y+1)=116+100+9
25(x?-4x+4)+9(y?+2y+1)=225
25(x-2)2+9(y+1)2=225

Si tienes duda regrésate a la ecuacion general de la parabola, alli
vimos paso por paso como se completan los cuadrados perfectos, o
bien consulta la seccién de TIPS.

6. Por ultimo, dividimos la ecuacidon entre el término independiente,
paraigualara 1:
25(x-2)2+9(y+1)2=225
225 225 225
7. De donde tenemos que la ecuacion ordinaria es

(x-2)2+y+1)2=1
9 25

La forma ordinaria de la forma general de la elipse es:

25x%4+9y2-100x+18y-116=0, es (x-2)% + (y+1)>=1
9 25

Actividad # 29 Analiza los elementos y la estructura de la
ecuacion general de segundo grado para la elipse.

Puedes hacer tu actividad en hojas para el portafolio.

Realizar las siguientes actividades: 1= /\

1.- Encuentre la ecuacion de una elipse con focos en (0, 4) y un vértice en (0, 6).
2.- Grafique la elipse 9x2 + 25y2 = 225 y localice sus elementos.

3.- Encuentre la ecuacién de la elipse con focos en (4, -2) Y (10, -2), y un vértice en (12, -2).
4.- Reduzca a la forma ordinaria la ecuacién 4y2+9x2- 24y- 72x + 144=0.

5.- Escriba la ecuacion de la elipse que satisface las condiciones dadas en cada uno de los ejercicios
siguientes. Esboce cada curva.

a) Centro en (5,1), vértice en (5, 4), extremo de un eje menor en (3,1).

b) Extremos del eje menoren (-1, 2) Y (-1, -4), foco en (1, -1).

c) Vértices en (-5, 0) y (5, 0), longitud de un lado recto 8/5.

d) Centro en (5, 4), longitud del eje mayor 16, longitud del eje menor 6, eje mayor paralelo al eje x.

e) Focos en (-5, 0) y (5, 0), longitud del eje menor 8.

6.- Encuentre la interseccidn de las dos elipses 4x2+9y2=36y 9x2+4y2=36.

7.- El perimetro de un tridngulo es 30 y los puntos (0, -5) y (0, 5) son dos de los vértices. Encuentre la
grafica del tercer vértice. ¢ A qué seccidn conica corresponde?

8.- Se requiere obtener un espejo en forma de elipse del mayor tamafio posible, utilizando una pieza
rectangular de 1.2 m por 0.8 m. ¢ Cual es la distancia focal del espejo?

9.- Jorge es alumno del Plantel 172 Ciudad Victoria en Tamaulipas y acaba de estudiar las secciones
cdnicas, cuando observo que el espejo del ropero de su “abu” tiene forma de elipse vertical, quiso
calcular la excentricidad de esta curva. Si al medir la altura y el ancho del espejo obtuvo 130 cm y 50 cm
respectivamente, équé valor de e (excentricidad) obtuvo Jorge?

10.- El logotipo de una empresa galletera tiene una elipse horizontal con excentricidad igual a 4/5. Si un
obrero va a pintar un anuncio de dicha empresa de tal manera que la longitud del eje mayor de la elipse

sea 100 cm, ¢cudnto debe medir su eje menor?

11.- ¢éEn qué puntos interseca la recta x — y=0 a la elipse 2x2 + 7y2 — 36=07?



COMPRENDO

Caracteristicas de la hipérbola

HIPERBOLA

v La longitud del eje transverso o real 2 a

Definicion v El semieje real mide a

L, . v La longitud del eje conjugado o imaginario es 2b.
Una hipérbola es el conjunto de todos los puntos de un plano, la . L I
dif o d distancias desde d tos fijos (10s f ) | v La longitud del semieje imaginario es b.
:erenua ecuyats |ts anmi.s esde dos puntos fijos (los focos) en e v La distancia focal mide 2c.
plano es una constante positiva. v La mitad de la distancia focal es c.
Elementos de la hipérbola v Las asintotas son prolongaciones del rectangulo formado por los ejes
transversal y conjugado.

4 A la cuerda que pasa por algunos de los focos se le llama cuerda focal.

=
<\

El lado recto se determina con la férmula LR= 2b2

xd

g /“r;\“\n a

_____ v, ' . ., . . .
— - : v La orientacidn de una parabola es horizontal o vertical, de acuerdo con sus
|
Ejenormal “ | -7 ejes.

; Ei i.:':.!i'i.'.'
' ¢ il Eje X Eje Y

Vv Si el eje es paralelo al eje x, la hipérbola es | Si el eje es paralelo al eje y, la hipérbola es
. 1 horizontal. vertical.
Eje transverso
Y /A

T \ /
= Ejefocal | LR X 3 VA3

Eje Vértice: son

normal: los puntos de Eje 1 !

Eje focal: Centro: es recta interseccion tri:)n;s:;r_sn / e

recta que el punto perpendicul . dela to d 7 05 P <
pasa por los medio de ar al eje hipérbola y el Sffcﬂegu‘,’,ose yal \ ; 3

focos. los focos. focal que eje focal. Se axtremos son 15 1 05 P05 15 - 1
I representa P | O | |
pasa por e conVy\V" los vértices.
centro. !
v En este caso, la relacion pitagorica que se cumple es c2=a2+b?.
Eje iné 2 i 2

c“e,dat: conjmado o Distanci Acintota: Lado racto: Nota que, en la hipérbola, a2 no siempre es mayor que b?.
segmento imaginario: ocal: . .

dg ) segmento de segmento de ’::t:;:aql';e cuerda focal v Las coordenadas del foco son F(h, kic)

qeme,  amb  smedngEets |l , . c
dos puntos es extremo a los TR dela v La férmula de la excentricidad es e =—

dela perpendicular focos de la ggucg :r a ek a
hipérbola. ‘ al gje hipérbola. . :
ransverso. y ) b
v Ecuacion de las asintotas y=(x— ) x
a
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ECUACION ORDINARIA DE LA HIPERBOLA

Ecuacidn ordinaria de la hipérbola con centro fuera del origen

La ecuacion:

Hipérbola horizontal

Hipérbola vertical

Y-k? (-m?

: =1
. a? b2 ! et b:
Ecuacién ordinaria de la hipérbola con centro en el origen
La ecuacion:
Hipérbola horizontal Hipérbola vertical
""""""""" . o2 20
Xy Y2 g
a2 bz | . a? b2 |
- a
_f Los vértices de una hipérbola son los puntos V (3,0),
V’(-3,0) y sus focos son los puntos F(4,0), F'(-4,0). Hallaremos la
ecuacion de la hipérbola, las longitudes del eje imaginario.
Datos:

Vértices V (3,0), V'(-3,0)
Focos F(4,0), F'(-4,0)

Solucion:

1.-Como los vértices y los focos estan sobre el eje de coordenadas x, el eje focal

coincide con x.
2.-La hipérbola es horizontal.

y Cx? o y? i
3.-La ecuacién es P —=—===1
i a2 b2 :
4.- A partir de los vértices sabemos que el semi eje real es igual
a 3.( La longitud del eje transverso o real 2 a)

5.- A partir de los focos sabemos que la semidistancia es 4. (La
distancia focal mide 2c)

6.- Entonces a= 3y c=4

7.- Luego con la relacién pitagérica que se cumple es c2=a?+b?
podemos obtener b.
Despejamos b de c2=a?+b?

b=Vcra?

b=V (4)2-(3)2

b=V16-9

b=V7
8.- La longitud del eje conjugado o imaginario es 2b. =2V7 .
9.-Por lo que la ecuacién ordinaria de la hipérbola es:

X2 2 K+ ¥ =1
A y_ _ 1 E (3)2 (\/7 )2 La raiz cuadrada se elimina con el exponente 2
a? b? :
——————————————————— X2+ y?2 =1
9 7

La ecuacion ordinaria de la hipérbola con vértices de una
hipérbola son los puntos V (3,0), V'(-3,0) y sus focos son
los puntos F(4,0), F’(-4,0).Es:

X2+ y2 =1
9 7



o | - -
Hallaremos las coordenadas del centro, r 2 P j
b vértices, focos, excentricidad y el lado recto de la P Yo _ 1
hipérbola que representa la ecuacidn: ' a? b2 ;
(y-4)% +(x-3)%=1 6.- Las coordenadas del foco son F(h, [(3 44/s57)
16 3¢ . k+-c)
' o 12 _ 2 !
i (F k} _ [Jf h] =1 1 7.- Los vértices los obtenemos con las C=(3,4)ya=4
1.-Laecuacion es a? b2 ! coordenadas del centro y el valor de a De aqui los vértices estan en
""""""""""""""" (observar las graficas para mayor V(3,8)yV'(3,0)
2.-Por la forma de la ecuacion, tenemos que las coordenadas del centro son: claridad)
8.-La excentricidad la obtenemos V52
y-4 x-3 c ——
y=4 x=3 Se despejan e =Z 4
C=(3,4) 9.- Lado recto es LR= 2b? LR=2(6)>
a 4
3.-Ademds sabemos que a es igual a 4 a2=16
IR 2(36)
a=v16 T4
2(36
a=4 LR=%
4.-También sabemos que b= 6 b2=36 2(36)
LR=
b=v36 4
IR 72
b=6 o
LR=18

5.-Luego con la relacidn pitagdrica que se cumple es c2=a%+b? podemos obtener c.

c=V (4)2 *(6)
c=V 16 * 36
V52
c=V52 V’(3,0), excentricidad e=T y LR=18.

Los elementos pedidos son C=(3,4), F(3,4+V52), V(3,8) y



ECUACION GENERAL DE LA HIPERBOLA

Ax%+By2+Dx+Ey+F=0
Donde A#0yB=%0.
Condicion Necesaria

La ecuacion cuadrdtica representa a una Hipérbola si los coeficientes Ay B
tienen signos diferentes.

_f - Determinemos las coordenadas del centro, focos,
vértices, asintotas y excentricidad de la hipérbola cuya ecuacién
es 9x2-y2-36x-6y+18=0.

1.- Convertimos la ecuacidn general a ecuacion ordinaria

9x2-y2-36x-6y+18=0 Completamos el cuadrado y balanceamos la
ecuacion

9x2-y2-36x-6y+18=0
9(x2-4x+4-4)-(y>-6y+9-9)+18=0
9(x2-4x+4)-36-(y2-6y+9-9) -9+18=0

9(x-2)* = (y-3)=9

Si tienes duda para completar el cuadrado
consulta este mismo cuadernillo en temas
anteriores.

Dividimos ambos miembros entre 9

(x-2)2 — (y-3)2=1
1 9

8.

9.

1

El centro es C(2,-3)

Tenemos una hipérbola con eje transverso horizontal.
a2=1, por lo que a=1

b2=9, por lo que b=3

Y por la relacién pitagorica c=v10

Los focos son F,(2, -v10,-3) y F,=(2,+ -V10-3)
Los vértices estan en V,(1,-3) y V,(3,-3)
Las asintotas son y=-3+3(x-2)
0. Su excentricidad es e=vV10
A Ejemplo 2.- Determina la ecuacion de la asintota, las
-f coordenadas de los vértices y de los focos de la hipérbola
cuya ecuacion es: 9x>-4y?=36
Datos:
Ecuacion=9x?-4y?=36
Vértices=?
Focos=?
Ecuacion asintota=?
Solucién

1. De la ecuacién podemos deducir que es una hipérbola horizontal
con centro en el origen, observa y compara:

9x2-4y2=36

|
I
[



APLICO

Actividad #30 Caracteristicas de la hipérbola

2. Para expresarla de la misma forma dividimos los 3 términos entre el
término el término independiente es decir 36

ge 25 29 Elabora un mapa mental con el tema de Caracteristicas de la hipérbola, en la

9 x2-4 y’=36 L

parte inferior se inici6 el mapa mental, debes aumentarle las flechas y
recuadros que sean necesarios y sobre todo colocar la informacion dentro de
los recuadros. En caso de tener duda de cédmo se elabora el mapa mental,
consulta la seccién de técnicas de estudio, contenidas en este mismo
cuadernillo.

X2—y2 =1 Listo ya estd expresada de la misma forma
4 9

e

3.-Lo que quiere decir que a%= 4, por lo tanto a= 2

4.- Igual b2="2, por lo tanto b= 3

5. b5.- Recuerda que a es la distancia entre el centro y el vértice, como
también ya identificamos que su centro es en el origen, por los que los (s longitud del eje
vértices son V(2,0) , V'(-2,0)

6. 6.- Para calcular los focos, calculamos ¢ con la relacién pitagérica

c=VaZ+b? =V 4+9 = V13

Entonces c=v13
Y los focos F(V13,0) F'(-v13,0), porque c es la distancia focal.

5

transverso o real es
igual a 2a

Caracteristicas
de la hipérbola

b
7. Laecuacién asintota, sustituyo la formula y=(+ E ) x

3
=42 X
Y 2

Por lo tanto la ecuacién 9x2-4y?=36 tiene por vértices
V(2,0), V’(-2,0), Focos F(V13,0) F'(-v13,0) y ecuacion

, 3
asintota y=+x
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Puedes contestar en tu cuadernillo o puedes contestar en hojas para

Actividad # 31 Analiza los elementos y la estructura de la ecuacién general dé . . .
portafolio de evidencias.

segundo grado para la parabola.

La actividad la puedes hacer en hojas para el portafolio de evidencias.

Realizar las siguientes actividades:

1. Grafica la hipérbola 36x2-64y2 = 2304. Localiza sus elementos.

2. Dibuje la gréfica de la hipérbola 12y2 — 4x2 + 72y + 16x + 4 4 =0. Localiza
sus elementos.

3. En los ejercicios siguientes reduzca cada ecuacion a la forma ordinaria.
Después encuentre las coordenadas del centro, de los vértices y de los
focos. Dibuje las asintotas y esboce la grafica de la ecuacion:

a) 3x2- 2y2+ 4y- 26=0 C)x2-2y2+6x+4y+5=0

b) 9x2-4y2+ 36x-16y-16=0 d) 4y2 -9x2 + 8y -54x-81=0

4. Encuentre la ecuacidn de la trayectoria de un punto que se mueve de
modo tal que su distancia a (5,0) es 5/4 de su distancia a la recta x = 16/5.
Identifique la curva y encuentre sus elementos.

5. Determina la ecuacion del lugar geométrico de los puntos del plano,
cuya diferencia de sus distancias a los puntos fijos (5,0) y (-5,0), es siempre
igual a 8 unidades. Identifique el lugar geométrico y encuentre sus
elementos.

6. Los vértices de una hipérbola son les puntos V (0, 3) y V'(O, —3 ), y sus
focos los puntos (0, 5) y (0, — 5) . Hallar la ecuacién de la hipérbola, las
longitudes de sus ejes transverso y conjugado, su excentricidad y la
longitud de cada lado recto.

7. Calcula la ecuacién de la hipérbola que tiene su centro en el origen con

excentricidad e =2.6 y uno de sus vértices esta en el punto V(0,5). b ST
8. Calcula la ecuacién de la hipérbola con centro en el origen y vértice en el o
punto V (4,0) y foco en F (5,0). .
9. Calcula la ecuacién y todos los elementos de la hipérbola horizontal que U

tiene su centro en el punto C (3,-3), excentricidad e = 13/12, y longitud del
eje transverso igual a 48 unidades.




RGNV v me Autoevaltio ¢qué tanto comprendi?

Lee cuidadosamente cada una de las preguntas y selecciona la
respuesta correcta, marcando con una “x” el circulo.

5. Recta perpendicular al eje focal que pasa por el centro.

1. Eslarecta que pasa por los focos.

: Eje
: : Eje Eje Eje .
fg;' Centro n o?:n al Vértice tra:sveli focal Centro normal Vértice tras 5 25"', eea'i

6. Segmento de recta que une dos puntos de la hipérbola.

2. Segmento de recta cuyos extremos son los vértices.

s . Eje Eje Distancia Lado
fs]cgl Centro of_]:‘ al  Veértice transveli Cuerda  conjugadoo focal Asintota ot
SO O rea
7. Cuerda focal perpendicular al eje focal de la hipérbola.
3. Es el punto medio del foco.
- - Eje Eje Distancia Lado
f(E)]cgl Centro nOEI']ne‘Ial Vértice ;:;a:srvee;; Cuerda m‘;?::&: focal Asintota recto

4. Son los puntos de interseccion de la hipérbola y el eje focal. . . .
8. Recta a la que se acerca la grafica de la hipérbola pero sin llegar a tocarla.

Eje Centro Eje Vértice trafljse;ler Eje Distancia Lado
focal normal oonaal Cuerda mm ° focal Asintota cto

AUTOEVALUACION




RGN v me Autoevallio ¢qué tanto comprendi?

9. segmento de recta que tienen como extremo a los focos de la hipérbola.

Lado

i Distancia
Cuerda ey Socnd Asintota Fackn

10. segmento de recta que pasa por el centro y es perpendicular al eje transverso.

Eje Distancia Lado
Cuerda Conlegade e focal Asintota Feicto

AUTOEVALUACION
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Las técnicas de estudio son un conjunto de herramientas, fundamentalmente
légicas, que ayudan a mejorar el rendimiento y facilitan el proceso de ensenanza y
aprendizaje. No hay Técnicas de estudio perfectas, ni recetas milagrosas para
aprender. Una técnica, es una herramienta concreta que tiene su éxito si se elabora
correctamente y se toma con una actitud activa por parte de quién la desarrolla.
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Organizadores Graficos

Te ayuda a clasificar mediante textos breves, tus ideas Te ayuda a asociar sobre un tema central, Te ayuda a describir partiendo de un tema
generales, las ideas principales, las complementarias y todas las caracteristicas e informacion central, dos 0 mas conceptos los cuales puedes
los detalles sobre un determinado tema, se usan relevante sobre dicho tema, se usan ramas conectar entre sf con textos alternos breves que
figuras en forma de llaves para su creacién. para su elaboracion y puede incluir dibujos van describiendo el tema.
y frases concretas
Mapa de Llaves '
o de ideas
Tema Central
Idea Ideas Detalles Conector Conector

Detalles [
Subtema

in Complementarias
Principal P Detalles

~Se =l

C-!d ea | Idea Ideas Detalles
enera Principal \ Complementarias <\ Detalles
Detalles
Idea Ideas Detalles
Principal ) Complementarias < Detalles
Detalles
.»‘«u:-.m.wu’@uuw.
e SR e e e
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Te ayudan a expresar las ideas principales de un
texto, respetando las ideas del autor. Es una técnica
para comprender tu lectura. Se inicia, subrayando
ideas principales, para después escribirlas
nuevamente en otro apartado mas simplificado.

Breve historia del cacao

La palabra B6a8 procede de la fitech “cacahuatl“. Segiin Ia [EJRMA, ¢! cacao era el drbol
més bello del paraiso de los aztecas, que le atribufan miiltiples virtudes, calmar el hambre
y la sed, proporcionar la sabiduria universal y curar las enfermedades.

Se sabe que los primeros arboles del cacao crecian de forma natural a la sombra de las
hmlascmsdcl—ydel hace ya unos 4000 afios. Los
empezaron a cultivarlo hace més de 2500 afios.

El cacao SfABOIEEBA para los mayas EGHISIES y IGHEEVEER, 1o usaban como medicina

siendo recetado por sus médicos como relajante, como estimulante y como

reconstituyente.

En 1502 EHSIBBANEHIER recibio, como ofrenda de bienvenida, armas, telas y sacos de

unas habas oscuras que, en la sociedad azteca, servian a la vez de Hi0Hed8 y de

Resumen
ste texto BGHIGA ! origen azteca y | Jeyenda del cacao. ANGORGRUAGION ¢! outor EOHIGHE
su BAEER cn las SEIVASIROPIGAIES v su HlfIVOTORMIONRANGE. NG < HISH dc 1o
SifoMoRiaiYd. FAINEAE. c! cuaro pimafo SHEH < SCIGGMGHOIAl de! GGGHD en 1a
época de Cristobal Colén.

Escritos

Es un depdsito de mas de 5 preguntas redactadas
sobre un tema especifico. Te sirven para poder
responderlas y repasar de este modo tus apuntes,
lecturas o conocimientos de temas variados.

El compo es bonito.
En él se ve una rana que salta, un venado café, una lapa de colores y la pata Nela.,
Lucia va con Tito al campo. Su tarea es cuidar los animales.

Contesto:

4Como es el campo?

3Qué animales hay en el compo?

+Con quién va Lucia ol campo?

3Cudl essu farea?,

. Hudey, Aldous *Un mundo feliz” Literaria Editores
2008 p.p. 199.

Te ayuda a expresar tus propias ideas, sobre un
tema en particular, es la propia interpretacion
de lo que ya se aprendié o se comprendid. Debe
llevar: introduccién, desarrollo y conclusiones

Ensayo

La felicidad (alguna vez enconbrada?
Lépez Landa Lus Adrian

El autor Husley, Adous an al libro “Un munds feli2’, trala de explear de manera ineresanie
principaimente el tema de drogas cabe mencionar que Introduce Mas temas pero esta es el
que pradomina ya que en este se habla de la mlacion encontrada enire la felicidad y las
drogas.
Cuando eseuchamos Nablar da las drogas Siempre S8 piensa i peor Se plensa que esias son
las culpables del fracaso que les Unicos que la consuman SO parsonas que ya no le
encuentran sentido a la vida, y € intentan olvidar sus problemas.
e ha realizaco este ensayo para observar los aspecios que relaciono el autor asi come los
temas abarcados en aste tema de interds y de discusion.
Es acsi que el autor indica en esta novela las disfintos temas pero en el case de las dogas la
llamada soma es la “principal fuenie de felicidad” perc no lo es asi porque la felicidad es
alcanzada solo por algunos inslantes y el abuso de "esla felicidad" hace qus se llegue & la
muarie coma o quo paso en |a novela ¢l axceso de la soma ocasiono una muerts,
El autor nes redacia de manera interesante y precisa @ drama de esla novela que se ve
envuella en dstintos problemas y confusiones donde en un liempo futuro donde |a ciencia ha
avanzago tante que las investigacines sobre el ser humano habla aleancado & punte de
procreat & NAOS y clonar a la gente.
Ese 82 un lema en el que se muestra el claro ejempio o2 Ia relacén que se hay entre untema
¥ ofio ya que de este de esie se da paso a otro fema y seda |a relacidn de estas ideas.
Un tema curiosidad es el caso de si solo con las drogas se puede ser feliz con lo ya
invesligado y leido en la novela son dos antitesis diferentes ya que en la novela se cree que
250 era B fallgdad y en o investigado no paro 1as dos legan a 12 conclsién de que 125 drogas
1o Unico que traen es muerta y destruccion
A mi parecer esta novela lamo mi interés ya que mostraron distinios temas abarcados para
hacer que el lector cada vez mas se involucre.
Hubo lemas en donde existe una ¢ara MiSEUSIBN y argumantacion a tal punta que se llega a
preguntar cual de |as dos opiniones tene la razon de acuerdo a lo leido con & novela y a o
investigado .
Bibliografia

Unidos S.AMéxico




DISTANCIA ENTRE DOS PUNTOS

d(P1 P2)=+v (x2- x1)2 + (y2- yz)2

PUNTO MEDIO
X3 + X o
M= ( 1 z J}’l yz)

2 2
PENDIENTE ANGULO DE INCLINACION DE LA
y - Y PENDIENTE
M : L T Ol —tantm
Xz.—xl
ANGULOS ENTRE RECTAS PARALELISMO

_ _y_mi-m!
a=tan TS

1+m2:m!

La condicion de paralelismo es que
ambas pendientes sean iguales  ma
=mz aligual que los angulos de

inclinacion @; = @7,

PERPENDICULARIDAD
La condicion para que dos rectas sean
perpendiculares es que sus pendientes sean
reciprocas y de signo contrario o que el
producto entre ambas sea igual a -1
-1
m,

mz = o (m1)(mz) = -1

ECUACION PUNTO-PENDIENTE
(Datos un punto y la pendiente)

A=Y

ECUACION PUNTQO-PUNTO
(Datos dos puntos)

Y- Y=Y
x= X1 X=X

ECUACION PENDIENTE-ORDENADA AL
ORIGEM

Y=mx+b

ECUACION SIMETRICA

../E--l-i.‘-‘.
a

ECUACION GENERAL DE LA RECTA

Ax+57+c =0

ECUACION ORDIMARIA DE LA
CIRCUNFERENCIA CON CENTRO FUERA DEL
ORIGEN

(x — h)*+(y — k)?=r?

ECUACION ORDINMARIA DE LA
CIRCUNFERENCIA CON CENTRO EN EL
ORIGEN

g+y=r

ECUACION GEMERAL DE LA
CIRCUNFERENCIA.
x*+ y’+|];+E¥+F =0
Condicion Necesaria
L= ecuacidn cuadritica representa a unza
circunferencia, si los coeficientes de x2 &
y2 sean iguales a la unidad.

LA ECUACION DE LA PARABOLA EN LA
FORMA GEMERAL ES
w+Dx +Ey + F =0
y'+Dy +Ex + F =0

ECUACION ORDINARIA DE LA ELIPSE
CON CENTRO EN EL ORIGEN

Eje Mayor en X
Elipse Horizontal

x2 + y2 =1 Ecuacion
a? b2

C(0,0) Centro
F(c,0) vy F(-c,0) Focos

V({a,0) vy V(-a,0) Vértices

LR= _2b? Lado Recto
a

e =_c Excentricidad
a

aZz=b?+c2 Relacion

ECUACION ORDINARIA DE LA ELIPSE
CON CENTRO EN EL ORIGEN

Eje Mayor enY
Elipse Vertical

x2+ y2 =1 Ecuacién
b2 a?

C(0,0) Centro
F(0,c) vy F(0,-c) Focos

V(0,a) vy V(o,-a) Vértices

LR = 2b? Lado Recto
a

e =_c Excentricidad
a

az=b?+ ¢? Relacion

ECUACIONES DE LA ELIPSE CON
CENTRO EN C(H ,K) FUERA DEL
ORIGEN
Eje Mayor paralelo al eje X

(x-h) ? + (v-k) =1 Ecuacion
a’ b?

Clhuk) Centro
Flhiok) v Flh-gk) Focos
vih +ak) v V(h-a k) Vértices
LR = 2b* - Lado Recto

a
e =_c Excentricidad
a

& =b+c Relacién

ECUACIONES DE LA ELIPSE CON
CENTRO EN C(H ,K) FUERA DEL

ORIGEN
Eje Mayor paralelo al eje ¥

Ix-bhl P fy-k) =1 Ecuzcidn
a

Cih k) Centro
Flbbtrn) v Flbk-c) Focos
Vih, k+a) vy Vih k-a) Viértices
LR = 2b* - Lado Recto
El
e = _c Excentricidad
a
a* = b+ c* Relacidn

ECUACION GENERAL DE LA ELIPSE

Ax?+By?+Dx+Ey+F=0

Condicion Necesaria

La ecuacion cuadratica representa a una
Elipse si los coeficientes A y B tienen
signos iguales.

ECUACION ORDINARIA DE LA
HIPERBOLA CON CENTRO FUERA
DEL ORIGEN
Hipérbola horizontal

(c—h? G-k _

a? b2




ECUACION ORDINARIA DE LA
HIPERBOLA CON CENTRO FUERA
DEL ORIGEN
Hipérbola vertical

- N

y-k? (x-h)?
e

ECUACION ORDINARIA DE LA
HIPERBOLA CON CENTRO EN EL

ECUACION ORDINARIA DE LA
HIPERBOLA COM CENTRO EN EL
ORIGEN
Hipérbola vertical

ORIGEN
Hipérbola horizontal
[’ __________________ ‘\I
i xz yz N ;
—_— — = |
@@ b2
ECUACION GENERAL DE LA
HIPERBOLA
Ax2+By2+Dx+Ey+F=0

Donde A 0y B#0.

Condicion Necesaria

La ecuacion cuadratica representa a una
Hipérbola si los coeficientes A y B tienen
signos diferentes.

ECUACION ORDINARIA DE LA PARABOLA CON VERTICE EN V(H,K) FUERA
DEL ORIGEN

Teorema de Pitagoras
C2=3a% + b?

I
ECUACION ORDINARIA DE LA PARABOLA CON VERTICE EN EL ORIGEN

N

Parabolas horizontales
Eje focal enx

yi=4px Ecuacion
F( p,0) Foco

X= -p Directriz
LR= |4p| Lado Recto

Si p es positiva la pardbola abre hacia
la derecha.

Si p es negativa |a pardbola abre hacia
la izquierda.

N

Parabolas verticales
Eje focal en y

x2=4py Ecuacion
F( 0,p) Foco
y=-p Directriz
LR.= |4p| Lado Recto

Si p es positiva la parabola abre hacia
arriba.

Si p es negativa la pardbola abre hacia
abajo

p>0 p<0

N

Eje paralelo al eje x

Parabolas horizontales

(y-k)2=4p(x-h) Ecuacion

V(h, k)
F(h+p,k)
X=h-p

R =[4p|

-
Faga,
Directriz

Lado recto

N

Eje paralelo al eje y
Parabolas verticales

(x-h)2=4p(y-k) Ecuacion
V(h, k) Vértice
F(h,k+p) Foco,
y=k-p Directriz
LR = [4 p| Lado recto




___altura (h)

base (b)

A

base (b)
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A=m
2

PERIMETRO
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REGLA DE LOS SIGNOS
Suma y resta

1.-Signos iguales se suman y se conserva el signo

2.-5ignos diferentes se restan y se conserva el signo del nimero mayor.

Multiplicacién

+ * + = +
+ ¥ = = -
_*_=+
_*+=_

Divisién

+| |+ =+

+ |- |=|"

-+l - =+

-+ =

"
s PR =
"
POR o =
B WANG NI SERA
"
POR = v
ENDMGOGE  MIENEMIGO I AMIGD SERA

[ JERARQUIA DE OPERACIONES

1.- PARENTESIS

2.-CORCHETES

3.- LLAVES

4.-POTENCIA Y RADICACION
5.-MULTIPLICACION Y DIVISION
6.- SUMAY RESTA

Se resuelven (1) las operaciones que estan dentro de paréntesis, en (2)
lugar las operaciones que estan dentro de corchetes y en (3) lugar las
operaciones que estan dentro de llaves.

NOTA: Cuando el paréntesis, corchete o llave esta precedido por un
signo mas (+) puede suprimirse, quedando los términos que encierra
con su mismo signo, PERO, Cuando el paréntesis, corchete o llave esta
precedido por el signo menos (-), se elimina cambiando los signos de
los términos que encierra.

(4) lugar se Calcular las potencias y raices. (5).Efectuar los productos y
cocientes.(6).Realizar las sumas y restas.

FACTORIZACION

Factorizar una expresion significa escribir una expresidon equivalente es
decir lo mismo de una manera diferente.

| FACTOR COMUN |

El ajonjoli de todos los moles (factor comun)
El factorizar es aplicar el proceso inverso y se dice que estamos sacando
factor comun. El nombre lo dice es el factor que esta en todos los
términos.
1. Verifique cuantos términos tiene el polinomio
2. Busca el factor comun
a.-Primero busca el Maximo comun divisor ( MCD) de los
coeficientes.
b.-busca la letra que se repita en todos los términos (recuerda
apuntar la de menor exponente)
3. Después de obtener el factor comun se divide entre cada uno de
los términos del polinomio.

TIPS




Ejemplo:
10 a2b3c*-15 a3b2c*+30 a*b3c?

1.-El polinomio tiene 3 términos
2.- Factor comun
22.- MCD de los coeficientes

10 15 30 | 2
515 15 5v

1 3 3 3
1 1 1
EI MCD es5

2b.- Laletra que se repite y tiene el menor exponente es aZb?c?
Por lo tanto el factor comun es 5a%b?c?

3. 5a2b2c? 10 a2b3c*-15 a3b2c*+30 a*b3c?
5a2b2c? 5a2b2c?  5a?bic?
5a%b2c* (2bc2-3ac?+6a?b)

| DIFERENCIA DE CUADRADOS |

Los cuadrados enojados (Diferencia de cuadrados)
Para que un binomio sea diferencia de cuadrados, se deben cumplir tres
condiciones:

1.-Debe haber dos términos.

2.-Debe haber un signo negativo entre los dos términos.

3.-Raiz cuadrada exacta de ambos términos.

Ejemplo:

a2-b?

Antes de factorizar debes verificar que se cumplan las tres condiciones:
1. 2 términos

2. Signo menos

3. Tienen raiz cuadrada exacta

| TRINOMIO CUADRADO PERFECTO |

a) Se escribe un paréntesis.

b) Se obtiene la raiz cuadrada del primer término y se escribe
dentro del paréntesis como primer término.

) Se obtiene la raiz cuadrada del tercer término y se escribe en el
paréntesis como segundo término.

d) El signo del segundo término del binomio se toma del signo del
segundo término del trinomio.

e)  Seescribe el resultado de los pasos anteriores

f) El binomio se eleva al cuadrado.

Factorizacion
(x+y)?
(x-y)?

Trinomio cuadrado perfecto
a) | X2+2xy+y?
b) | X2-2xy+y?

| TRINOMIO SIMPLE |

De la forma x?+px+q. Cuando el coeficiente de la literal de segundo grado
esl.

Ejemplo:

Factorizar el trinomio de segundo grado x2-2x-15




a) Se escriben dos paréntesis. ( ) ( )

b)  Se obtiene la raiz cuadrada del primer término.v x2=x

c) Se buscan 2 nimeros que sumados entre si den el coeficiente del
segundo término y que multiplicados entre si den el tercer
término. (+3)+(-5)=-2 y (+3)(-5)=-15

Entonces x2-2x-15= (x+3) (x-5)

TRINOMIO COMUN

De la forma ax2+px+q. Cuando el coeficiente de la literal de segundo

grado es diferente de 1.

Ejemplo: 1

10x2+x-2

a) Se descomponen el primer y el segundo término hasta que nos
de el segundo término

5x 1 = 5x
2x -2 =-4x
= X

b) Se forman los 2 binomios con los términos anteriores de forma
cruzada

( 5x-2x) (2x+1)

Entonces 10x2+x-2=( 5x-2x) (2x+1)

PRODUCTOS NOTABLES

| BINOMIOS AL CUADRADO |

Ejemplo: (5x+7)?2

a) Elcuadrado del 1er término es (5x)(5x) = 25x2
b) El doble producto de ambos términos es 2(5x)(7)=(10x)(7) = 70x
c¢) Elcuadrado del 2do término es (7)(7) = 49

Entonces (5x+7)% =25x2 + 70x + 49
| BINOMIOS AL CONJUGADOS |

1. El cuadrado del primero
2. Menos el cuadrado del segundo.

Ejemplo:

4535y = () -

BINOMIOS CON UN TERMINO COMUN

Ejemplo:

(3x+5) (3x—2)=
a) El cuadrado del término comun.
(3x)%= (3x) (3x) = 9x2

b) La suma de los términos no comunes por el término comun.
(+5-2) (3x) =(3) (3x) = +9x

c¢) Se multiplican los términos no comunes.
(5)(-2) =-10
(3x+5) (3x—2)=9x2+ 9x— 10




| BINOMIOS AL CUBO

1. El cubo del primero

2. Ma3s el triple producto del cuadrado del primero

3. Ma3s el triple producto del primero por el cuadrado del segundo
4, Mas el cubo del segundo.

Ejemplo :

(x+2y)?
1. (x)3=x3
2. 3(x)*(2y)=6x3y
3. 3(x)(2y)Z12xy?
4. (2y)P=8y?

(x

SISTEMA DE ECUACIONES LINEALES CON DOS
INCOGNITAS

METODO DE SUMA Y RESTA

Este método recibe también el nombre de método de reduccién o
método de eliminaciéon y consiste en eliminar una variable
sumando las ecuaciones originales o sus equivalentes: para ello es
necesario que la misma variable tenga en ambas ecuaciones
coeficientes inversos.

Ejemplo:

Halla la solucion del sistema de ecuaciones

1. 2x+9y=8

2. 3x+10y=5

Solucion:

Si deseamos eliminar x en el sistema, debemos multiplicar la
ecuacion 1 por 3y la ecuacion 2 por -2 y después las sumamos:

6x+27y=24
-6x-20y=-10
7y=14
y=14/7

y=2




OPERACIONES CON FRACCIONES

Suma de fracciones

Cuando dos fracciones tienen el mismo denominador, su suma
se calcula sumando los numeradores y el denominador pasa
igual.

]! m_n'l'm
i

Resta de fracciones
Cuando dos fracciones tienen el mismo denominador, su resta se
calcula restando los numeradores y el denominador pasa igual.

Suma y resta con distinto denominador de fracciones

Ejemplo:

- 6-28 22 11

12 12 6

BN

7
3

Multiplicacion de fracciones

La multiplicacién de fracciones es muy facil de calculary no
importa si el denominador es igual o diferentes, la multiplicacion
es en linea recta.

n a n-a

m.b:m-b

Es decir, se multiplican los numeradores y los denominadores.

Por ejemplo,

Division de fracciones

La divisién de fracciones se calcula multiplicando numerador por
denominador en forma de CRUZ.

Por ejemplo,




[ LINEAS PARALELAS Y PERPENDICULARES | [ sSiMBOLO DE ABSOLUTO |

Rectas porpendiculares Rectas paralelas /
| : El simbolo de valor absoluto es | | lo que
significa que los valores que tengan este
// simbolo siempre daran resultado positivo.
4 -4
R (|
|4]
\
h

E

DE es una recta eblicua




Los siguientes apartados
los contestaras segun te lo indique
el colegio, ya sea por medio de tu
tutor asignado o del maestro de tu

modulo, iNO LOS LLENES TU SOLO!,

espera las indicaciones por favor.

Actividad de Construye T

Actividad Extracurricular

Orientacion y tutorias para ti

Formato de Entrevista Individual de Tutorias

RN R

<

conalep
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Actividad de:

1.1

“La naturaleza humana es éPor qué hay grupos sociales que se agreden entre si? ;De qué depen-
compleja. Incluso si tenemos den los lazos de amistad? ;Como podemos contribuir a que haya paz y
inclinaciones hacia la violencia,
también tenemos inclinaciones
hacia la empatia, la cooperacién
y el autocontrol”.

Steven Pinker

Actividad 1.

Lee los siguientes fragmentos del discurso que pronuncié Martin
Luther King Jr. al recibir el Premio Nobel de la Paz en 1964, como
reconocimiento a su lucha por los Derechos Civiles en Estados
Unidos de América.

bienestar en el mundo? ;Qué necesitamos desarrollar para establecer
relaciones constructivas y armoniosas? En el curso de Conciencia social
exploramos algunas de estas preguntas.

El reto es nombrar los aspectos relevantes que trabajaremos en el curso.

...“Me niego a aceptar la idea de que la humanidad esta
tragicamente vinculada a la opaca medianoche del racismo y de la
guerra, que hacen imposible alcanzar el amanecer de la paz y la
fraternidad.”

...“Tengo la audacia de creer que los pueblos de todo el mundo
pueden tener tres comidas al dia para sus cuerpos, educacién y
cultura para sus mentes, y dignidad, igualdad y libertad para sus
espiritus. Creo que lo que los hombres egocéntricos han
derribado, los hombres centrados pueden levantarlo”.

Construye T

Conoce T Elige T Relaciona T

Actividad 2.

Lean la definicidn de conciencia social en el concepto clave,
reflexionen en equipos y respondan brevemente la siguiente
pregunta.

a.-¢Como se relaciona la conciencia social con la visién que
expresa en su discurso Martin Luther King Jr?
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Construye T

Actividad de:

Conoce T Elige T Relaciona T

Actividad 3.
Tomando como referencia la lista anterior, escribe tres palabras que
pueden ayudarte a mejorar tus relaciones interpersonales y a lograr

b. De la siguiente lista, encierren las palabras que

consideren se relacionan con el desarrollo de la conciencia

Zizl:cién tus metas. Comparte con el grupo tu elecciéon, nombrando en voz
. . alta las palabras, de acuerdo con las indicaciones de tu profesor.
Lenguaje emocional
Ortografia 1.
Disposicion para ayudar a otros
Empatia 2.
Respeto
Bienestar 3.
Expresar sus puntos de vista Las que has elegido serdn parte de los aspectos mas relevantes que
Entender la perspectiva de otros trabajaremos en el curso.

Habilidades para escuchar

Apreciar los puntos de vista de otras personas
Agilidad fisica

Entender la interdependencia

Aprecio a la diversidad

Responsabilidad

Inclusion

Otras:

e



Construye T

Actividad de:

Conoce T Elige T Relaciona T

Reafirmo y ordeno

En este curso desarrollaremos la habilidad socioemocional
“Conciencia social”, lo cual implica que a lo largo de las
lecciones practicaremos la toma de perspectiva, la empatia y la
disposicion para ayudar a otros. A través de diversas
actividades, reflexionaremos sobre la interdependencia y la
importancia de la diversidad. Todo ello nos ayudara a
establecer relaciones interpersonales armoniosas y a contribuir
a realizar acciones responsables y comprometidas en favor de
la sociedad.

Escribe en un minuto
que te llevas de la leccion




Construye T

Actividad de: Para ti

Conoce T Elige T Relaciona T

Para tu vida diaria éQuieres saber mas?

eEscribe un poema o una narrativa que hable sobre lo que
representa para ti la Conciencia social. Te invitamos a consultar el video titulado “Martin Luther King Jr.
(espafiol)” en tu buscador de internet o con un clic en la siguiente
liga:

https://www.youtube.com/watch?v=-cJmOhtvB E

También te recomendamos investigar el legado de otras personas
que se han comprometido con la sociedad contribuyendo a la paz y
la justicia en el mundo.

Te sugerimos explorar la historia del mexicano Alfonso Garcia
Robles, ganador del premio Nobel de la Paz en 1982, y la vida de la
guatemalteca Rigoberta Menchu Tum, galardonada con ese premio
en 1992.



https://www.youtube.com/watch?v=-cJmOhtvB_E

Construye T

Conoce T Elige T Relaciona T

Actividad de: Para ti

Concepto Clave

Conciencia social.

Es la habilidad para entender,
considerar y apreciar los puntos de
vista de otras personas con el fin de
establecer y mantener relaciones
interpersonales constructivas y
ejercer acciones responsables vy
comprometidas en favor de

la sociedad.
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. "Un poco de arte

para T

-
Il 3
i
Y

// i f?
A
& " LEONARDO DA VINCI

Cuadro que 'se muestra en la imagen
“La Mon4 Lisa o La Gioconda™

La Monalisa es un éleo sobre tabla de 77 X 53 cm,
pintado entre los afios 1503 y 1519 por Leonardo Da
Vinci y fue un cuadro retocado varias veces por el
autor. Se considera el ejemplo mas logrado de
“sfumato”, técnica muy caracteristica de Leonardo, en
el Renacimiento (periodo artistico en el que él se
desenvolvié). El cuadro esta protegido por multiples
sistemas de seguridad y ambientado a temperatura

Cuadro que se muestra en la imagen
“Mujer con sombrero y cuello de piel”

Picasso, pintor nacido en el afio 1881, es considerado
como uno de los mayores pintores que participaron en
hos movimientos artisticos que se propag porel
do y ejercieron una gran infl ia en ofros g|
artistas de su tiempo. Se considera el padre del estilo
CUBISTA o CUBISMO, el cual consiste en descomponer la
realidad mediante figuras geométricas. Sus trabajos
estan pr tes en y colecci de toda Europ
y del mundo. Sus obras estan valuadas en
aproximad, te $179 millones de délares. Hay obras

estable para su preservacién. El cuadro se
en el Museo de Louvre en Paris, Francia y esté valuado
en $713 millones de délares, es el cuadro mas
valvado de toda la historia.

h :
Museo de Louvre [N
en Paris, Francia "

Para tercer semestre

de Picasso en el museo de arte moderno en Nueva York.

Ademas, abordé ofros géneros como el dibujo, el
grabado, la ilustracién de libros, la escultura, la ceramica
y el disefio de grafia y vestuario para

teatrales. También tiene una breve obra literaria.

Museo de Arte Moderno
en Nueva York

DIBUJA LA MONA LISA, APOYANDOTE POR UNA RETICULA

Toma tu hoja tamaiio carta y traza primero
las lineas que observas en color naranja

y comienza a dibujar por

CUADRANTE, usa tu lapiz jINTENTALO!

\
AN
Y ThN
\'\7«0‘ -~
e S
’(0,‘5{ ; '\?)(’be > \
0 6 0 e
5’(05 bo(,\)”w)
e x(°
ok

iCONVIVE CON LOS TUYOS!
Pregunta a tus papas o a tu familia
¢con qué cuadro de los que estdn
en esta actividad se identifican
mds y por qué?

Escribelo en tus hojas

ol te iventibicas?
SPA VNG 6 PICASSO?
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Plantel “Manuel Rivera Cambas” ‘J
conalep

Tutorias

Para
el estudiante
CONALEP

ORIENTACION Y TUTORIAS

Apoyo emocional y académico Atencion psicolégica

psicopedagogialé2@ver.conalep.edu.mx

Acompanamiento en situaciones escolares162@ver conalepedurm

decrisis Atenciéon Académi
. encion Académica
(Personales, familiares o S ey

sentimentales) cjimenez162@ver.conalep.edu.mx

Orientacién y Escuela para Padres 112
HORARIO DE ATENCION: 11 am a 6 pm mhuescal62@ver.conalep.edu.mx



Cadigo: 30-524-PO-08-F12
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conalep
Weracrus

Papina 1 da 1
Entrevista Diagnostica

{ ) Seguimiento — 2° { ) Evaluacion —3°

Revialin: 00

Fecha de

>3

Datos del Plantel y personales del Alumno

{1} Plantel: {2) Periodo: {3) Fecha: [4) Turmo:
|5) Nombre: (&) Matricula: {T) Carrera: (B) Grupo:
|9) PadreMutor: (10} Cel: {11} Domicilic:

12) Observaciones:
Entrevista Diagnostica

Marcar con una “X" la respuesta otorgada por el alumno y describe situaciones complement

arias que permitan identificar la situacion académica

2.- ; D2 que subsistemna o escusla vienes?

1% 1.- ; Conalep fue tu primera opcion de ingreso al bachillerato?

(S1) (NO) Por que?

R=

3.- ; Estas recursando algun moadulo? ; Cual?

4.- ; Eres alumno regular o de eingresc?

2°3*y 4° | 4- ; Tienes problemas con alguna materia en particular? ; Cual?

[SI) (NO) Cual?

(SI) (NO) Cull?

[R) _[RI} Motivo?

7.- ;:Como es tu relacion con tus maestros?

5.- ; Cual es el area academica o modulo que se te dificulta?

6.- ; Como es tu relacion con tus companieros?

General | B.- ;Existe alguna circunstancia personal o familiar que te perjudique en la escuela?

R=

Por que?

(B) (R) Por que?

[B) (R) Por qué?

[S) (NO) Cual?

{13) Diagnostico de la Entrevista:

{14) ; Se identifica como posible alumno en nesgoe? (S1)

[ NO) ;Por qué?

MHombre y firma del Tutor Escolar

Jefe de Formacidn Técnica
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PRIMEROS AUXILIO
PSICOLOGICOS

Co N A L E I Plantel 162 - Manuel Rivera Cambas - Xalapa, Ver.

Estimados estudiantes; les saludamos de 1a manera mas cordial y les invitamos
a no olvidarse de poner atencion en sus necesidades y sentimientos.
Consulten a las especialistas que estan en la total disposicion de apoyarles con
toda confiabilidad y seguridad en los temas que pueden inquietarles en estos
momentos que vivimos por resguardo ante el Covid-19. Pueden contactarnos a
través del Portal Alumno de Conalep y/o en los numeros telefonicos del
plantel. Cuidense mucho y esperamos no dejen a un lado esta valiosa
informacién. Atentamente. Area de Orientaciéon y Tutorias/ Area de
Escolares.

Ingresa al Portal del Alumno para mas informacion:
nttp://alumno.conalep.edu.mx
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